A lexikografikus rendezés egy tulajdonsiga (kiegészités a 4.7. Alll’téshoz)

Tétel. Tetszéleges T test és n € N esetén a T'[z1,...,x,]-beli monomok lexikografikus rendezésében nincsen végtelen
csokkend sorozat, azaz nem léteznek olyan M;, My, ... monomok, melyekre M7 3 My 3 ---.

Bizonyitas helyett. Az n = 2 esettel foglalkozunk. Egy am]flx;” monomot dbrdzolhatunk a sikon a (k1, k2) koordinatdju

ponttal. (Az a egyiitthaté nem fontos, elég a monomokat csak asszocidltsag erejéig tekinteni.) Az aldbbi feladatokat
megoldva kideriil, hogy miért kell minden cstvkkené monomsorozatnak elébb-utébb megszakadnia. Ez persze nem preciz
bizonyitds (még az n = 2 esetre sem), de a bizonyitds & gondolata remélhetdleg vilagossa vilik.

(1) Hol taldlhatéak a sftkon azon M monomok(nak megfeleld pontok), amelyek lexikografikusan kisebbek x?x3-nél,
azaz amelyekre M C z3x] teljesiil?

(2) Induljunk ki az My = 2223 monombdl, és lépkedjiink innen lefelé a lexikografikus rendezésben. Adjunk meg egy
kétlépéses ,sétat”, azaz egy My 3 M7 O M szigorian csékkend monomsorozatot.

Adjunk meg Mp-bol egy hétlépéses lefelé vezetd setat (vagy az el6zd séta folytatdsdval, vagy pedig méasfelé indulva).
Adjunk meg My-bol egy szazlépéses lefelé vezetd sétat.
Adjunk meg My-bdl egy egymilli6 1épéses lefelé vezetd sétét.

(3)

(4)

(5)

(6) Ezek utan mdr akdrmilyen hosszi véges sétat meg tudunk adni (ugye?).

(7) Miért nem tudunk My-bdl (vagy mdshonnan) végtelen hosszi lefelé vezetd sétat tenni?
(8)

Vazoljuk fel a monomok lexikografikus rendezésének Hasse-diagramjat (az asszocidlt monomokat nem kell megkiilon-
boztetni), és rajzoljuk le (vagy csak képzeljiik el) a fenti sétdkat ebben a diagramban is.

(9) Mi a helyzet hdrom dimenziéban, vagyis a T [x1, 22, 23]-beli monomokkal? Ezeket térbeli pontokkal lehet dbra-
zolni, és itt is érdemes elképzelni, hogy hogyan lehet egy adott pontbdl kiindulva barmilyen hosszan (de csak
véges hosszan!) lefelé 1épkedni.



