A 14a, 15c feladatok megoldasai




143 feladat

Szdmitsuk ki az f és g polinomok legnagyobb kézds osztéjat.

f:x4—|-2x3+4x2—|—2x—|—3, g:x3+x2+x—3.

Megold3s.

Hajtsuk végre az euklideszi algoritmust:
23+ 4243 = (x+1)- (S P+ x=3) + 20 +4x+6
B+x2+x-3 = (x—1)- (x> +2x+3) + 0

Tehat Inko (f, g) ~ 2x% + 4x +6 ~ x? + 2x + 3.

Hab a tortdn:
f=(x>4+1) (x> +2x+3), gydkei: +i, —1+/2i

g:(x—l)(X2+2X—|—3), gyokei: 1, —1++/2/



Még tobb hab a tortdn

Az euklideszi algoritmus tomorebben osszefoglalva:

f = (x+1)-g + 2x2+4x+6
g = (x=1)-(x®*+2x+3) + 0

Tehét Inko (f, g) ~ 2x2 + 4x + 6 ~ x? + 2x + 3.

Fejezziik ki a legnagyobb kozos osztét f és g segitségével:
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= — f— 1 . = — . f —_— X — = .
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Azt kaptuk, hogy az fu+ gv = Inko (f, g) egyenlet egy megoldésa:
1 1 1
up ==, V9g=—=X——.
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15c feladat

Oldjuk meg az fu + gv = 1 egyenletet.
f=x34+x+1, g=3x°>+2¢€ Zs[x]
Megoldas.
Euklideszi algoritmussal szamolunk, és a maradékokat kifejezziik f és g segitségével:
f =2x-g + 2x+1
g (4x+3) - (2x+1) + 4
2x+1 = (§x+1)~1 +
Az els6 osztds maradéka:
2x+1 =f—-2x-g
A mdsodik osztds maradéka:
4 =g—(4x+3)- (2x+1)
=g— (4x+3) - (f—2x-g)
= —(4x+3)-f+(1+(4x+3)2x) - g
= (x+2) - f+(B3x%+x+1)-g

ol



15c feladat

Azt kaptuk, hogy
b = (x+2)- f+(3x%+x+1)-g

Jobban szeretiink fépolinomot venni legnagyobb kézos oszténak, ezért a fenti
s -1 -
egyenlGséget beszorozzuk 4 = = 4-gyel.

I =3 (x+2) f+4-3x°+x+1) g
= (Zx-i—?) -4+ (§x2+zx+1) g
Az fu+ gv = x% 4+ x + 5 egyenlet egy megolddsa:

up = 4x+3, vo=2x>+4x+4.



