A Wilson-tétel megforditdsanak bizonyitasa:

Néhdny szdamot kiprébdlva hamar kialakul az a sejtésiink, hogy ha n # 4 Osszetett szam,
akkor (n — 1)! =0 (modn), azaz n | (n — 1)!. A sejtés bizonyitasahoz tekintsiik n primhat-
vanytényezos felbontdsdt: n = pi* - ps® - ... - pp*.

(1) Ha k > 2, azaz n-nek legaldbb két kiilonb6z6 primosztéja van, akkor azért lesz

(n — 1)! oszthaté n-nel, mert az 1-2-...-(n — 1) szorzatban fellépnek a , :

.., széamok, amelyek szorzata éppen n.
(2) Ha k = 1, azaz n = p{* primhatvany, akkor a; > 2, mert n dsszetett szam. Vizsgédljuk
kiilon az a; > 3 és oy = 2 eseteket.
(a) Ha ag > 3, akkor azért lesz (n — 1)! oszthaté n-nel, mert az 1-2-...- (n—1)
szorzatban felléep ~ és  ; ezen két szdm szorzata pedig éppen pi* = n.
(b) Ha a; = 2, akkor a fenti gondolatmenet nem miikodik, mert ekkor p; = p*~'.
Két alesetet killonboztetiink meg aszerint, hogy p; > 2 vagy p; = 2.

(i) Ha p; pératlan prim, akkor azért lesz (n — 1)! oszthaté n-nel, mert az
1-2-...-(n—1) szgorzatban fellep & ; ezen két szdm szorzata
pedig 2p? = 2n.

(ii) Vegiil, ha p; = 2, akkor n = 4, de ezt az esetet nem kell nézniink, mert

feltettiik, hogy n # 4. Ebben az esetben egyébként (n — 1)! =2 (mod4).

A fentieket Wilson tételével tsszekapcsolva a kiovetkezot kapjuk tetszoleges n > 2 természetes

szamra:

—1, ha n primszdam
(n—1!= 0, han # 4 sszetett szdam (modn).
2, han=4



