ABSZTRAKT ALGEBRA DOLGOZAT (MINTA)

NeV:

Tudnivalék: Minden feladatnal indokolni kell a vélaszt, illetve le kell irni a végeredményhez elvezet levezetést. Semmilyen
segédeszkdz nem hasznilhats, még fiiggvénytdblazat, szdmolégép, mobiltelefon sem. Béarmiféle nem megengedett segédeszkoz
haszndlata esetén a dolgozat automatikusan 0 pontos, javitasi lehetéség nélkiil. A rendelkezésre 4ll6 id6 90 perc.

1. feladat (6 pont): Hatdrozza meg a C* csoportban a {—1, —1 + @z} halmaz altal generalt részcsoportot.

2. feladat (6 pont): Oldja meg az Sy csoportban a (25) (234) - x - (678) (789) = (4276) (934) egyenletet. A végeredményt adja
meg idegen ciklusok szorzataként és 2 x 9-es matrixként is (minden elem ald a képét irva).

3. feladat (8 pont): Szamitsa ki a Zj; csoportban az egyes elemek generdtumait (azaz a ciklikus részcsoportokat), majd
dontse el, hogy van-e nemciklikus valédi részcsoportja Zjs-nak.

4. feladat (8 pont): Adjon meg egy nemtrividlis Sy — @ homomorfizmust.
5. feladat (6 pont): Sorolja fel (izomorfia erejéig) az 6sszes 900-elemii Abel-csoportot.

6. feladat (6 pont): Szamitsa ki az a? — 1 elem multiplikativ inverzét a Zs (a) testben, ahol o gydke az x* + 3 € Zs [z]
irreducibilis polinomnak. (A végeredményt aa® + ba? + ca +d (a,b,c,d € {0,1,2,3,4}) alakban kell megadni.)

7. feladat (10 pont): Igazak-e a kovetkezd allitdsok? Roviden indokolja is a vilaszt.
(a) Tetszoleges G csoport és x,y € G esetén 12 = y? = x=1y.
(b) Az S4 csoportban pontosan 6 mésodrend{i elem van.
(c) Minden péros permutécié rendje péros.
(d) A Klein-csoport direkt felbonthato.

(e) A Zs[z]/(2? + x + 1) gyfirliben vannak zérusosztok.



