Zarthelyi dolgozat (2010. dec. 9.)

1. Hatédrozza meg, milyen maradékot ad

(a) 21-gyel osztva 177" ;
(b) p-vel osztva ap2_1, ha p primszam, a pedig tetszoleges egész szam?

2. Igazolja, hogy az f(n) = Z d- p(d) szamelméleti fliggvény gyengén multiplikativ, és
dn
szamitsa ki az f(7), f(9) és f(63) értékeket.

3. Szamitsa ki az alabbi Legendre-szimbdélumok értékét:
27 70 5
(a) <E>’ (b) <1—51), (c) <I_7> (p paratlan prim).

4. Legyenek p, q kiilonb6zo paratlan primszamok, a pedig olyan egész szam, amely sem
p-vel, sem ¢-val nem oszthaté. Igazolja, hogy az 2? = a (mod pq) kongruencidnak
vagy nulla, vagy pedig négy inkongruens megoldasa van.

5. Dontse el, igazak-e az alabbi éllitasok. Indokolja a vélaszat. (A 101 primszam.)
(a) Van olyan a egész szim, amelyre o191(a) = 24.
(b) Ha az a egész szam nem oszthaté a p pdratlan primmel, és a'z # 1 (mod p),
akkor a7 = —1 (mod p).



