Primszamok, a szamelmélet alaptétele

1. Az alabbi allitasok mindegyikérdl dontse el, hogy igaz-e vagy hamis:
(a) “Minden pozitiv egész szam elédll p+ a* alakban, ahol a egész, p pedig primszdm
vagy 1.7
(b) “Csak véges sok n* +4 (n € Z) alakid primszdm van .”

2. Legyenek a és k 1-nél nagyobb egészek. Mutassa meg, hogy ha a* — 1 primszédm,
akkor a = 2 és k primszam.

3. Bizonyitsa be, hogy végtelen sok 4k — 1 (k € N) alaki primszam van.

4. Hatarozza meg az Osszes olyan x,y pozitiv egész szamot, amelyre
(a) = és y = 2% + 8 is primszdm;
(b) Inko(z,y) = 6 és lkkt(z,y) = 1800;
(c) Inko(z?,y) = 223 és 2y = 253°52.

5. A szamelmélet alaptételének felhasznalasaval igazolja, hogy béarmely a, b, c pozitiv
egészekre

(a) ha Inko(a, b) = 1, akkor Inko(a + b, ab) = 1;

(b) a | (a — 1)! akkor és csak akkor, ha a # 4 és a nem prim;

(¢) Inko(ab, be, ac) - Ikkt(a, b, ¢) = abc;

(d) ha a = b? = ¢3, akkor van olyan d pozitiv egész, amelyre a = db;

6. Altaldnositsa az el6z6 feladatbol
e a (c) allitdst hdromndl tobb pozitiv egész szamra,
e a (d) allitast pedig az m = 2, n = 3 kitevok helyett tetszbleges m,n kitevokre.



