
Polinomiális tétel, binomiális tétel, leképezések

1. Mi az x8 együtthatója (2 + 3x+ 5x2)8-ban?

2. Mi a

(
3x2 + 7− 5

x

)4

kifejezés konstans tagja?

Jelölés: Ha k1 + k2 + · · ·+ kr = n (k1, k2, . . . , kr ∈ N0), legyen(
n

k1, k2, . . . , kr

)
=

n!

k1!k2! · · · kr!
.

3. Igazolja kombinatorikai úton, hogy

(a)

(
n

k

)
=

(
n− 1

k − 1

)
+

(
n− 1

k

)
(0 ≤ k ≤ n);

(b)

(
n

k1, k2, . . . , kr

)
=

(
n− 1

k1 − 1, k2, . . . , kr

)
+ · · ·+

(
n− 1

k1, . . . , kr−1, kr − 1

)
(k1 + k2 + · · ·+ kr = n, k1, k2, . . . , kr ∈ N0);

(c)
n∑

k=0

(
n

k

)
= 2n (n ∈ N0);

(d)
∑

k1+k2+k3=n

(
n

k1, k2, k3

)
= 3n (n ∈ N0);

(e)
n∑

k=0

2k

(
n

k

)
= 3n (n ∈ N0);

(f)
∑̀
k=0

(
m

k

)(
n−m
`− k

)
=

(
n

`

)
(0 ≤ m, ` ≤ n).

Defińıció: Legyen ϕ : A → B, ψ : B → A. Azt mondjuk, hogy ψ a ϕ jobbinverze, ha
ϕψ = idA (azaz (aϕ)ψ = a minden a ∈ A-ra), és ψ a ϕ balinverze, ha ψϕ = idB (azaz
(bψ)ϕ = b minden b ∈ B-re).

4. Legyen ϕ : A→ B. Igazolja, hogy

(a) ϕ-nek akkor és csak akkor létezik jobbinverze, ha ϕ injekt́ıv, és

(b) ϕ-nek akkor és csak akkor létezik balinverze, ha ϕ szürjekt́ıv.
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