Teljes indukcié

1. A Fibonacci-szamok sorozatat a kovetkezo6 rekurziv definicié hatarozza meg:

Fy=0,F; =1, és minden n természetes szamra F, 1 = F,, + F,,_1.

Igazolja, hogy minden n természetes szamra
(4) Sh o B2 = FuFuss
(b) F, < 2™
F,> (3)"2 han > 3;
(c) ha n egész szamu tobbszorose 5-nek, akkor F), is az.

. Igazolja, hogy minden n természetes szamra
(@) 1+3+5+---+(2n—1) = n?%
(b) n < 2™
1 1 1 :
€ s+5++m2Vn
(d) 31 4 272 egész szdmu tobbszorose T-nek.

. Van egy kétserpenyos egyensulyi mérlegiink és egy sulykészletiink, amely minden
nemnegativ k egészre egy db 3% g-os stilyt tartalmaz. Igazolja, hogy ezzel a mérleggel
és sulykészlettel minden olyan targy sulyat meg tudjuk allapitani. amelynek a sulya
g-ban kifejezve egész szam. [Feltessziik, hogy a mérleg serpenydibe bele tudjuk tenni
az adott targyat és korlatlan szamu sulyt is.]

. Egy tavoli hegyvidéken haladd, onmagaba visszatérd turattvonal mentén n darab
turistahaz talalhato, s mindegyikben valamennyi viz, amit az ott megpihené turazé
magahoz vehet. Az n turistahazban pontosan annyi viz van Osszesen, amennyi a
turattvonal megtételéhez elegendd (annyi viszont nem biztos, hogy azzal a kovetkezd
turistahdzig el lehet jutni). Igazolja, hogy ha egyidejlileg csak egy tirdzé jar az uton,
akkor talalhat olyan turistahdzat, hogy ha onnan indul, akkor vizhiany nélkiil végig
tud menni az tutvonalon.



