Kombinatorikai alapok
kiilonbo6z6ek, akkor ismétlés nélkiili, kiilonben ismétléses permutéiciorol van szo.

Ha egy n elemt halmazbol sorban egymas utan kivalasztunk k& darabot, akkor az n elem
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ismétlés nélkiili, ha a kivalasztas visszatevéses, akkor a variacié ismétléses.

Ha egy n elemi halmazbdl kivalasztunk egy k elemi részhalmazt (tehat a sorrend nem
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feltétleniil kiillonb6z6 elemet valasztunk ki, akkor ismétléses kombinéciot kapunk.

A permutéaciok, variaciok, kombinaciok szamat a kovetkezé téblazat tartalmazza (az is-
métlés nélkiili esetekben feltessziik, hogy k < n).
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1. Tétel (Stirling-formula). n! ~ (e) V2mn, azaz lim,_ . &V vamm 1

Az <Z) 0 < k < n szamokat binomidlis egyttthatoknak nevezziik.
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2. Allitas. Ha 0 < k <n, akkor (k>_( f )+(k—1>

Az el6z6 allitast és az egyszeri (g) = (Z) = 1 tényt felhasznalva fel tudjuk irni
a binomialis egyiitthatokat a kovetkezs, Pascal hdromszégnek nevezett elrendezésben,

amelyben teljesiil, hogy minden 1-nél nagyobb egyiitthato a felette 1év6 két masik osszege:

0. 1

1. 1 1

2. 1 2 1

3. 1 3 3 1

4. 1 4 6 4 1

d. 1 5 10 10 5 1

6. 1 6 15 20 15 6 1

A kovetkezd fontos tétel megmagyarazza a binomialis egyiitthato elnevezést.

3. Tétel (binomialis tétel). (a4 b)" = Z (Z) at o r

k=0



