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GYOKERES FAK

DEFINICIO. Gydkeres fa alatt egy olyan fat értiink, amelyben ki van tiintetve egy cstcs
(melyet gyokérnek neveziink).

1. abra: Egy gyokeres fa (amelyben az r csics a gyokér).

TETEL. Minden gytkeres fa lerajzolhato ,csalddfaszertien” (lasd 2. abra), tehat ugy, hogy
(i) szinteket alakitunk ki, és a cstcsokat ezeken a szinteken helyezziik el,

(i) a legfelss szintre egyetlen csucs keriil: a gyoker,

(iii) minden él két szomszédos szint (egy-egy csucsa) kozott halad, és

(iv) minden nem-gyokér csticsnak pontosan egy szomszédja van az eggyel magasabban 1évé

szinten.

2. abra: Az el6z6 abran szerepl§ fa lerajzolasa ,csaladfaszertien”.

B1zoNYITASVAZLAT. Tudjuk, hogy egy faban barmely két cstucs kézott pontosan egy ut
halad. A lerajzolandd T gyokeres fa minden v cstcséra nézziik meg a gyokérbdl a v-be vezetd
ut hosszat, és ha ez az uthossz [, akkor helyezziik v-t a feliilrél szamitott (I + 1)-edik szintre.
A csticsok elhelyezése utan az élek berajzolasa méar egyértelmiien meghatarozott. Nem nehéz
ellendrizni, hogy az igy kapott lerajzolas megfelels lesz. ]

MEGJEGYZES. Konnyen lathatd, hogy minden csiics csak arra a szintre keriilhet a leraj-
zolasban, ahova a fenti bizonyitdsban helyeztiik (hiszen egy lerajzolas s-edik szintjén 1éve
cstcsok mindegyikébdl s — 1 hosszu at vezet a gyokérhez: mindig lépjiink a tételbeli (iv)
pont szerinti ,apara”, amig el nem jutunk a gyokérhez). Tehat egy gyokeres fa csaladfaszerd
lerajzolasa a csticsok szintenkénti permutalasatol eltekintve egyértelmd.

A csucsok elhelyezését ugy is megfogalmazhatjuk, hogy a lerajzolasban a gyokér alatti
szintre keriilnek a gyokér szomszédai, a kovetkezs szintre a szomszédok tovabbi szomszédali,
és igy tovabb.

KOVETKEZMENY. Minden fa lerajzolhato csaladfaszertien. Ehhez barmelyik cstucsot kije-
16lhetjiik gyokérnek (mely a csaladfa legfelss szintjére keriil majd).



