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5. LOGIKAI SZITA

1.7 Egy vélasztés el6tti kozvélemény-kutatas bejelenti, hogy arra az eredményre jutott, hogy
az A, B, illetve C parttal a megkérdezettek rendre 65%, 57%, illetve 58%-a szimpatizal.
Tovabba, 28% szaméara szimpatikus mind A, mind B, 30% szdmara szimpatikus mind A,
mind C, és 27% szaméara szimpatikus mind B, mind C. Végiil a megkérdezettek 12%-a
mindharom parttal szimpatizal. Mi a véleményiink errél a bejelentésrsl?

2. Hany olyan sorbaallitdsa van az angol abécé 26 bettjének, mely egyméas utdni harom
betiiként a LOM, HOZ és ZAB szavak egyikét sem tartalmazza?

3. Hany olyan n-nél nem nagyobb pozitiv egész szam van, amelynek minden primosztoja
legalabb kétjegyd?

4. Hanyféleképpen lehet a 3x3-as négyzet kilenc mez§jét pirosra és kékre szinezni tgy, hogy
semelyik 2x2-es résznégyzet (a sarkoknal) ne legyen teljesen piros? [A mezSk meg vannak
kiilonboztetve, példdul meg vannak szamozva 1-t6l 9-ig.|

5. Hanyféleképpen lehet 10 lapot kivalasztani az 52 lapos franciakartya-csomaghboél tgy, hogy
a kivalasztott lapok kozott mind a négy szin el6forduljon?

6. Egy pékség négyféle zsemlét drul: makosat, szezimmagosat, bajort és normalt. Az egyes
fajtakbol rendre 3, 4, 5 és 6 darab van a boltban. 12 zsemlét szeretnénk venni. Hanyféleképpen
allithatjuk Gssze a rendelést?

7. (V6. 1. feladatsor.) Hany olyan hétjegyi szam van, amely csak 1, 2 és 5 szamjegyeket
tartalmaz (mindegyiket legalabb egyszer)?

8. Hany olyan tizjegyt telefonszam van, amelyben mindegyik paratlan szamjegy el6fordul
legalabb egyszer? (A telefonszamokra nincs semmilyen megkotés, példaul a 0000000000 is
egy telefonszam.)

9. Hany szirjektiv {1,...,n} — {1,...,k} leképezés van?

10. Legyen ¢(n) az n-nél nem nagyobb, n-hez relativ prim pozitiv egészek szama. Mutassuk
meg, hogy ha n primtényezds felbontasa n = pi"p5? - - - pp*, akkor

o =n(1-2) (1= ) (1)

11. (Elcserélt levelek problémaja.) Valaki n levelet ir, és megcimezi a hozzajuk tartozé n
boritékot, majd a leveleket véletlenszeriien a boritékokba teszi.

a) Hanyféleképpen fordulhat els, hogy egyik levél sem a sajat boritékjaba keriil?

b) Hanyféleképpen fordulhat els, hogy pontosan k levél keriil a sajat boritékjaba?

12. Egy galavacsoran n hazaspar vesz részt. Mind a 2n jelenlévs egy poharkoszontét mond az
este folyaman. Hanyféle sorrendben lehet megtartani a poharkoszontket gy, hogy semelyik
hazaspar két tagja ne kovetkezzen (kozvetleniil) egyméas utan?

13. Hanyféleképpen lehet egy n elemii halmazt k darab kiilonb6zd, m elemi részhalmazaval
lefedni?

14. Hany olyan 7:{1,...,n} — {1,...,n} bijekci6 van, amelyre (i + 1) — 7(i) # 1 teljestil
minden i-re (1 <i<n-—1)7

15. Hanyféleképpen lehet egy szabalyos n-szog cstcsait kiszinezni k szinnel tgy, hogy seme-
lyik oldal két végpontja ne legyen ugyanolyan szini?
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16. Bizonyitsuk be a kovetkez§ azonossagot:

i( 1)k (k) n { 0, ha0<n<k;
_ i —
— { n!, han==k.

17. Bizonyitsuk be, hogy m,n > 1 esetén

2 () (o) o



