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2. BINOMIALIS EGYUTTHATOK, POLINOMOK

1. Hany olyan részhalmaza van az {1,2,3,...,100} halmaznak, amely pontosan harom egy-
jegyt szamot tartalmaz?

2. Hany téglalapot hataroznak meg az alabbi racs vonalai?

3. A Bolyai Kozlekedési Vallalat (BKV) jegyein az alabbi 5x5-0s szamtablazat szerepel:
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Az elGiras szerint a buszon talalhato lyukasztonak tiz szémot kell kilyukasztania dgy, hogy
minden sorban pontosan ketts legyen kilyukasztva. (Az oszlopokra nincs megkotés.) Hany
ilyen lyukasztési mod van?

4. Felvesziink 30 kiilonb6z6 pontot a sikon gy, hogy ne legyen harom egy egyenesen. Minden
pontot minden ponttal 6sszekotiink, és az 0sszekotd szakaszokat pirossal vagy kékkel szinez-
ziik. Minden pontbdl pontosan 12 kék szind szakasz indul ki, a t&bbi pedig piros. Vizsgaljuk
az igy kialakult haromszogeket. Ha egy haromszog minden oldala ugyanolyan szind, akkor a
belsejét is kiszinezziik. Osszesen hany haromszoget szineziink be? [Szakest, 2018|

5.5 Mi a valoszintisége annak, hogy egy lottohizas 6t szama kozott van legalabb két szom-
szédos (azaz két olyan szam, amelynek kiilonbsége 1)7

6. Igazoljuk, lehet6leg kombinatorikus médon, hogy ( ) pAros.
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7. Igazoljuk a kovetkezd kongruencidkat (mod 2):
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8. Bizonyitsuk be a kdvetkezd azonossigokat:
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9. Igazoljuk kettSs leszamlalassal az alabbi ismert Osszefliggéseket:
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10. a) A binomialis tételre valo hivatkozas nélkiil, kettds leszamlalassal bizonyitsuk, hogy
minden n és m pozitiv egészre teljesiil, hogy
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b) Miért kovetkezik az el6z8 pontbol a binomiélis tétel?

11.7 Bizonyitsuk be, hogy ha n természetes szam, akkor
(54 v26)"

tizedestort-alakjaban a tizedesvessz6t kovetd els6 n jegy egyenld.

12. a) Minden négyjegyd szamra kiszamoljuk a szamjegyek Osszegét. Mennyi lesz az igy
kapott 9000 Osszeg Osszege?
b) Minden négyjegyi szamra kiszamoljuk a szamjegyek szorzatat. Mennyi lesz az igy kapott
9000 szorzat Osszege?

13. Indokoljuk meg, hogy a kovetkezs két feladatnak mi kéze van egymashoz, és a b) feladatot
az a) feladat felhasznalasaval oldjuk meg:

a) Hatarozzuk meg az (1+2°+ 219+ 215 +220) (14 21°) (14 22° + 24°) polinomszorzas ered-
ményét. Ehhez hasznalhatunk szamitogépet. (A honlapomon bemutatom egy példaval,
hogy hogyan lehet polinomokat szorozni az ingyenes Wolfram Alphaval.)

b) Pénztarcankban négy 5-forintos, egy 10-forintos, és két 20-forintos van. Milyen Gsszegeket
tudunk pontosan kifizetni (tehat ugy, hogy a pénztarosnak ne kelljen visszaadni)? Az
egyes kifizetéseknél hany lehetGségiink van?

14.7 Lehetséges-e két dobokockat tigy ,cinkelni” (tehat az egyes szdmok dobasdnak val6szi-
niiségét gy megvaltoztatni), hogy a feldobasok utén a kapott szamokat dsszeadva 2-t61 12-ig
minden lehetséges Gsszeg bekovetkezésének valoszintisége azonos legyen?



