1. ZARTHELYI DOLGOZAT

1. Hanyféleképpen lehet 20 egyforma szaloncukrot szétosztani Andras, Béla, Cecilia, Dénes
és Erika kozott agy, hogy minden lany legalabb egyet, és minden fit legalabb kettét kapjon?

2. Hany olyan [n] — [n] permutéci6 van, amelyben az 1 elemet tartalmazo ciklus hossza k7
Segitség: A helyes valasz nem fiigg k-t6l (ha 1 < k < n), ami elég megleps tény.

3. Legyen U egy n elemii halmaz. Hatarozzuk meg azoknak az (X,Y) paroknak a szdmat,
amelyekre X és Y diszjunkt részhalmazai U-nak.

4. Legyen p,, (k) egy n elemi halmaz pontosan k fixponttal rendelkezd permutécidinak szama.
Bizonyitsuk be, hogy >"7_, kpn(k) = nl.

5. Legyen n egy pozitiv egész szdm. Bizonyitsuk be, hogy

n 2
2n —1
> 1() = (0o))
k=1 ne
Segitség: Tekintsiik a Y-, k(7)a*"t és > p_ (})x" polinomok szorzatat. (Tisztan kombi-
natorikus uton is megoldhato a feladat.)

6. Hany olyan tizjegyd telefonszam van, amelyben mindegyik paratlan szamjegy el&fordul
legalabb egyszer? (A telefonszdmokra nincs semmilyen megkotés, példaul a 0000000000 is
egy telefonszam.)

Minden feladat teljes megoldasa 5 pontot ér. J6 munkéat!



