1. ZARTHELYI DOLGOZAT

Vilaszainkat mindig indokoljuk!

Az 1-3. feladatokndl a végeredményt ,,szdmszerisitett formdban” adjuk meg, példdul: 20160.
(Akinek nincs szamoldgépe, olyan vdlaszt adjon, amelyben kombinatorikus mennyiségek mdr
nem szerepelnek, csak alapmiveletek/hatvinyozds stb.)

1. Az {1,2,...,10} halmaz hany részhalmaza tartalmaz (legalabb egy) 3-mal oszthato sza-
mot? 3p)

2. A Bolyai Kozlekedési Vallalat (BKV) jegyein az alabbi 5x5-0s szamtablazat szerepel:
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Az el6iras szerint a buszon talalhato lyukasztonak tiz szamot kell kilyukasztania tugy, hogy
minden sorban pontosan ketts legyen kilyukasztva. Hany ilyen lyukasztési méd van? (3,5 p.)

3. Hany olyan megoldasa van a természetes szamok korében az
1+ o+ 23+ x4 = 50
egyenletnek, amelyre teljesiil, hogy
T1>2, 193>2, w3>2, w4<27

(A 0 természetes szam. Az utolso egyenlStlenségjel a tobbihez képest forditva all.) (3,5 p.)

4. 15 kiilonb6z8 par zoknit rakunk be egy mosogépbe (tehat dsszesen 30 zoknit). A mosas
utan a zoknikat egyesével huzzuk ki a mosoégépbdl. Hanyféle kihtuzasi sorrend esetén lesz a

10. kihazott zokni az, amelyik az els6 part fejezi be? (3.5p.)
5. Legyen n > 3. Hany olyan sorbaéllitasa van az {1,2,3,...,n} halmaznak, amelyben az

1 nem az els6 helyen, a 2 nem a masodik helyen, és a 3 nem a harmadik helyen all? (3,5 p.)
6. Az (an)nen sorozatot a kovetkezs linearis rekurzioval definialtuk:
ap =5, a1 =2; a,=2a,_1+8a,_2, han>2.

a) Oldja meg a rekurziot, azaz adjon képletet a,-re.
b) Az ay sorozatelemet szédmolja ki el@szor a rekurziv definicié alapjan, majd az el6z6
pontban kapott képlet segitségével. Ellenérizze a két valasz egyenlGségét. (4 p.)

Joé munkdt!



