1. ZARTHELYI DOLGOZAT

1. Hanyféleképpen lehet a MATEMATIKA sz6 betitiit leirni ugy, hogy az E és I bettik ne
keriiljenek egymas mellé?

2. Hanyféleképpen lehet az n szamot pozitiv egészek Osszegére bontani, ha a tagok sorrendje
is szamit, és egytagu Osszeg is megengedett (n € N)? Példaul n = 3 esetén 4 ilyen felbontas
van: 3, 2+1, 142, 1+1+1.

3. Igazoljuk, hogy egy n elemi halmaz n — 2 ciklust permutécitinak szama 2(}) + 3(’;).

4. A Bolyai Lotton 2011 szam van (1-t6l 2011-ig), ebbdl 100-at sorsolnak ki. A szokasos
ikszelGs jaték mellett lehet&ség van arra is, hogy a jatékos megtippelje, hogy a kisorsolt
szamok Osszege paros vagy paratlan lesz-e. Melyik paritasra érdemesebb tippelni, azaz melyik
tipusu lottosorsolas-kimenetelbsl van tébb?

Segitség: Tekintsiik az (1 — z)(1 + z)(1 — x)(1 + x)...(1 — x) polinomot (itt 2011 tényezs
szerepel), mely (1 — 22)!0%5(1 — x) alakban is felirhato.

5. Igazoljuk a kovetkez$ azonossagot:
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6.7 Jelolje B(n) az n-edik Bell-szamot, azaz az {1, ...,n} halmaz particidinak szamat. Példa-
ul B(3) = 5, ugyanis {1, 2,3} particioi a kovetkezsk: {{1}, {2}, {3}}, {{1},{2,3}}, {{1,2,3}},
{{1,2},{3}}, {{1,3},{2}}. Igazoljuk, hogy az {1,...,n} halmaz azon particidinak szama,
melyeknek egyik osztélyaban sincs két szomszédos szam, B(n — 1).

Minden feladat teljes megoldésa 5 pontot ér. J6 munkat!



