5. LOGIKAI SZITA

1. Hany olyan sorbaédllitisa van az angol dbécé 26 bettijének, mely egymas utani harom
bettiként a LOM, HOZ és ZAB szavak egyikét sem tartalmazza?

2. Hany olyan n-nél nem nagyobb pozitiv egész szdm van, amelynek minden primosztéja
legalabb kétjegyti? [7.7]

3. Legyen ¢(n) az n-nél nem nagyobb, n-hez relativ prim pozitiv egészek szama. Keressiink
¢(n)-re képletet. [7.5]

4. a) Hanyféleképpen tancolhat n hazaspar ugy, hogy senki sem tancol a sajat hazastarsaval?
b) Hanyféleképpen tancolhat n hazaspéar ugy, hogy pontosan k férfi tancol a feleségével?

5. Hany olyan tizjegyd telefonszam van, amelyben mindegyik paratlan szamjegy elfordul
legalabb egyszer? (A telefonszdmokra nincs semmilyen megkotés, példaul a 0000000000 is
egy telefonszam.)

6. Jelolje {Z} azt a szdmot, hogy egy n elemi halmazt hanyféleképpen lehet k darab (nem-

tires) halmazra particionéalni. (Példaul {g} = 3, mert az {1, 2, 3} halmaznak 3 db 2 osztalybol
allo particionalasa van: {{1,2},{3}}, {{1,3},{2}} és {{1},{2,3}}.) Bizonyitsuk be, hogy

-sg 0

Megjegyzés: Az {Z} szamokat mdsodfaji Stirling-szdmoknak nevezziik.

7. Egy pékség négyféle zsemlét arul: mékosat, szezammagosat, bajort és norméalt. Az egyes
fajtakbol rendre 3, 4, 5 és 6 darab van a boltban. 12 zsemlét szeretnénk venni. Hanyféleképpen
allithatjuk Gssze a rendelést?

8. Egy galavacsoran n hazaspar vesz részt. Mind a 2n jelenlévé egy poharkoszontét mond az
este folyaman. Hényféle sorrendben lehet megtartani a poharkdszontsket gy, hogy semelyik
hazaspar két tagja ne kovetkezzen (kozvetleniil) egymas utan?

9. Hanyféleképpen lehet egy n elemid halmazt k darab kiillonb6zs, m elemt részhalmazéval
lefedni? [7.8]

10.* Hany olyan 7 : [n] — [n] permutéci6é van, amelyre 7(i + 1) — (i) # 1 teljesiil minden
i-te (1<i1<n-1)7

11. Bizonyitsuk be, hogy m,n > 1 esetén [7.15]



