3. MULTIHALMAZOK

1.7 Az alabbi egyenletnek hany megoldasa van a nemnegativ egészek korében?
a+b+c+d=2015.

2.7 Hanyféleképpen oszthatunk el k& db egyforintost n gyerek kozott ugy, hogy
) tetszoleges elosztas megengedett;

) mindenki kapjon legalabb egyet;

) az i-edik gyerek legalabb i forintot kapjon (i =1,...,n);

) mindenki péaros sok forintot kapjon;

e) mindenki péaratlan sok forintot kapjon?

3. Van k fajta gylimolesiink. Az i-edik fajtabol a; egyforma darab van. A gylimdlesoket két
egyforma talcan szeretnénk két csoportba osztani (az egyik csoport lehet iires is). Hanyféle
modon tehetjik ezt meg?

4. Hany monoton nové [n] — [n] fiiggvény van?

5. Mutassuk meg, hogy a {0,1,...,2n + 1} alaphalmaz felett 4™ darab olyan n elemi mul-
tihalmaz adhato meg, amelyben az 1,2,...,2n + 1 elemek multiplicitasa legfeljebb 1 (és a 0
elem multiplicitasa tetszdleges).

6. Az (n elemi alaphalmaz feletti) M multihalmaz multiplicitasvektora (my, ..., m,). Jelolje
ri az M multihalmaz k elemi részmultihalmazainak szamat. Igazoljuk, hogy

Z Hl—i—x—i—x cee xR,

k=0
7. Hany olyan k elemd multihalmaz van [2n] felett, amelyben 1,2,...,n multiplicitasa leg-
feljebb 1, és n 4+ 1,n + 2,...,2n multiplicitasai parosak? [TK. 3.4.7.
8." Bizonyitsuk be, hogy > ¢y ...c, = (";;ck__ll), ahol az Osszegezés az 6sszes olyan nemnegativ
egészekbdl allo {c;}¥_, sorozaton fut végig, amelyre c¢; + -+ + ¢, = n. [TK. 3.4.11.]

9. Bizonyitsuk be a kévetkez6 azonossagokat: [TK. 3.4.13.]
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