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A ,sétaval valé 6sszekotottség” relacié; komponensek

Adott egy G graf. A V(G) csucshalmazon definialunk egy ~ relaciét:

def . . , .
un~v S létezik u-bél v-be vezets séta G-ben.
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Definicié. Egy adott GG grafra legyenek az imént definialt ,sétaval valé ssze-
kotottség” ~ ekvivalenciarelacio ekvivalenciaosztalyai O1, O, ..., O;. Ekkor a
Glo,,Gloy, - -, G|o, feszitett grafokat G komponenseinek nevezziik.
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Megjegyzés. A komponens definiciéja szerint v cslics pontosan azon csiicsok-
kal van egy komponensben, amelyek elérheték v-bél sétaval. Ezen komponens
élei pedig az igy megtalalt cstcsok kozott haladé G-beli élek (az Gsszes).
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Megjegyzés. GG Osszefliggé <= G-nek 1 komponense van.



Komponensek tulajdonsagai

Allitas. Tetszéleges G graf esetén G komponensei sszefiiggs grafok, és két
kiilonbdz6 komponens kdzott nem halad él.
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Bizonyitas. Legyen C' egy tetsz6leges komponense G-nek. Tetszéleges u,v €
V(C') cstcsok esetén u ~ v miatt létezik uv-at G-ben, legyen egy ilyen at P.
A lényeg az, hogy P belsé pontjai is C-ben vannak (és mivel a komponens
egy feszitett részgraf, igy P élei is, vagyis az egész at), hiszen egy tetszéleges
x € V(P) belsé pont esetén a P at u és x kozotti része bizonyitja, hogy u ~ x.
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Az nyilvanvalé, hogy két kiilonbdz6 komponens kdzétt nem haladhat él, hi-
szen egy ilyen él két végpontja nyilvan ~-relaciéban all (az él egy 1-hosszi utat
biztosit kozottiik), ami ellenmond annak, hogy kii6lonb6z6 komponensben van-
nak. O
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Kovetkezmény. Minden graf egyértelmien el6all dsszefliggé grafok csucs-
diszjunkt uni6jaként. (Ezek az Gsszefliggs grafok a graf komponensei.)




