KOMBINATORIKA MINTAVIZSGA #3

0. BEUGRO
a) Egy n elemi halmaznak hany sorbaallitasa van?
b) Definidlja egy halmaz részhalmazénak karakterisztikus vektoréat.
c) Irja fel a Catalan-szamokat definialo rekurziot!
d) Mit értiink egy graf részgrafjan?
e) Mikor neveziink egy grafot paros grafnak?

1. BINOMIALIS EGYUTTHATOK
a) Sorolja fel az {1,2,3,4} halmaz kételemi részhalmazait.
b) Mit szamol meg az (}) binomialis egyiitthat6?
c) Vezesse le a binomialis egyiitthatokra vonatkozo (pl. a Pascal-haromszog felirdsanal
hasznalt) rekurziv Gsszefliggést, lehetdleg kombinatorikus modon.
d) Irja fel a binomialis tétel altalanositasat, a Newton-formulat.

2. FIBONACCI-SZAMOK
a) Adja meg a Fibonacci-szamok rekurziv definiciojat.
b) Szamitsa ki Fj értékét.
¢) Adjon meg egy olyan Osszeszamlalasi problémat, amelyre az F,, Fibonacci-szam a valasz.
(Rovid indoklassal.)
d) Vezesse le a Fibonacci-szamok generatorfiiggvényének zart alakjat.

3. OSSZEFUGGOSEG, FAK
a) Mikor mondjuk, hogy egy graf dsszefliggs?
b) Definialja a komponens fogalmat. Az ehhez sziikséges relaciot is vezesse be, és bizonyitsa
annak ekvivalenciarelacié voltat.
c) Rajzoljon fel egy tetsz6leges 8 pontu fat!
d) Héany éle van egy n pontu fanak? (Indoklas nélkiil.)

4. EXTREMALIS GRAFELMELET

a) Definidlja a klikk fogalmat.

) Rajzolja le a Ty 3 Turan-grafot.
¢) Mondja ki Turan tételét.

) Bizonyitsa be a tétel specialis esetét, a Mantel-tételt (haromszogmentes egyszert grafok
élszamarol).



