FORMALIS HATVANYSOROK MUVELETI TULAJDONSAGAI

Emlékeztets. A valos polinomok R[z] halmaza a szokasos polinomosszeadas és -szorzés
miiveletekkel kommutativ egységelemes gytrtit alkot.

1. Formalis hatvanysorok gyfrije. A (valos) formalis hatvanysorok R[[z]] halmaza az
el6adéason definialt Gsszeadas és szorzas miiveletekkel kommutativ egységelemes gytrit alkot.
Vagyis tetszsleges F, G, H € R][z]] formalis hatvanysorok esetén teljesiilnek a kovetkezok:

(i) (F+G)+ H=F+ (G+ H),

(ii) F+G=G+F,

(i) F+0=F

(iv) F+(—=F)=0, ahol —F:=(-1)F,
) (F-G) H=F(G-H),

(vi) F-G=GF,

(vii) 1.F=F

(viii) (F+G)-H=F-H+G-H

2. Tébbtényezds szorzat. Tobb formalis hatvanysort a polinomoknéal megismert médon
is Osszeszorozhatunk (ez a tényezdk szama szerinti indukcioval egyszertien belathato):

Tetszoleges F1,. .., F; € R[[z]] formalis hatvanysorok esetén
(P Py Fa)= Y (MR (7 F) .. (27 Fy).
kit +ha=n
ki,....,kq€N

3. Az osztas tulajdonsagai. A kivetkezd azonossagokat tgy kell érteni, hogy ,ha a bal
oldal értelmezve van, akkor a jobb oldal is, és a két oldal egyenls” (A, B,C, D € R][z]]):

. A AC
) B~ BC
A B A+B
(i) cteT
" A C AC
(i) B D BD

4. A kompozicié tulajdonsagai. Tetszoleges F, G, H € R][z]] formalis hatvanysorok esetén
(ha mindkét oldal értelmezve van, akkor)

() (F+G)oH = (FoH)+(GoH),
(i) (F-G)oH =(Fol) (GoH),
(iii) (FoG)oH Fo(GoH),

. F FoH

(iv) <G> oH = GOl



