3.2. Definici6 szerint vizsgaljuk az alabbi sorozat hatarértékét:

nd+1
3+ 2n2°

Megoldas. Elgszor meg kell sejteniink, hogy mi a hatarérték. Nagy n-ekre a szamléloban az
n? tag, a nevezdben a 2n? tag a dominans (ezekben a legnagyobb az n kitevsje), igy nagy
n-ekre

nd+1 N n3 n

3+2m2  2m2 2
Mivel & minden hataron til n6 az n novelésével, ezért azt sejtjiik, hogy a keresett hatarér-
ték oo.
A 3.1.b. feladatnal latottak szerint igazoljuk, hogy valéban

nd+1

lim ——— =
34+ 2n2

Ehhez azt kell belatnunk, hogy tetsz6leges K pozitiv szamhoz talalhaté olyan N(K) szam,

hogy minden n > N(K) esetén 362‘*;112 > K.

Szoval legyen K tetsz6leges pozitiv szam. Az

il o n o _n
34+2n2 7 34+2n2 7 3n?

egyenlGtlenséglancban az els6 egyenlStlenség minden n természetes szamra teljesiil; a méso-
dik egyenlétlenség pedig teljesiil, ha n > 2 (mert ekkor n? > 3, és igy 3n? > 3 + 2n?); az
utolso egyetlénlenség pedig teljesiil, ha n > 3K. Tehat az N(K) = max{2,3K} valasztas
megfelel§ lesz, hiszen ekkor minden n > N(K)-ra fennéall, hogy 3Tf;n12 > K (lévén az egyen-
16tlenséglanchban mindegyik egyenl6tlenség teljesiil), ahogy akartuk. O




