A HIANYZO SZAMOLASOK A ‘SZINEZESEK’ TEMAKORHOZ

A Hajnal Péter-féle segédanyag 2. tételéhez a kovetkezst 1latjuk be:
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2 k?
(1+1n2F k). (k) : < ck?2k 1
k

valamely (k-t6l nem fiiggs) ¢ > 0 konstansra.

BizoNYITAS.
k2 1
<k> ) 2(k2k;/2) =
B -1k =2) .. (k= (k1)) k! B
g 255 -0 =2 (- k-1)
LR DR =2) (2= (k—1)) e T K=
2 EE ey e 2o — 2 Zl_[lkz—Qz
2k-1 ( + k;—l)k_l < 2kt

Az 1. egyenlStlenségnél felhasznaltuk, hogy minden i € {1,... k — 1} esetén

b_1+#.<1+$<1+$_1+i
k2 —2i 0 k2-—2i k2 —2(k—1) k2 —-2k+1 k-1

A 2. egyenldségnél pedig azt a jol ismert tényt, hogy minden n € ZT szamra (14 1)" <e.

Az igy kapott kapott egyenlGtlenséget felhasznélva, k > 2 esetén kapjuk, hogy
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ami bizonyitja az allitdst eln 2 konstanssal. O

Pluhar Andras tételének bizonyitasat a kovetkezs szamolas fejezi be:

2. ALLITAS. Létezik olyan ¢ > 0 konstans, hogy
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(A tétel igy |H| < cVE2F~1 esetén be lesz bizonyitva.)

Bi1zoNYITAS. A bizonyitandd egyenlStlenség azzal ekvivalens, hogy
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A faktorialisok becslésére a Stirling-formula erds alakjat hasznéljuk:
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teljesiil minden n € Z* esetén. Ebbdl kapjuk, hogy k > 2 esetén
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Itt az utols6 egyenl6tlenségnél felhasznaltuk, hogy k > 2 esetén k — 1 > %, valamint az e
kitevGjére
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A kapott egyenl6tlenség pedig azt jelenti, hogy a ¢ := konstans megfelel§ lesz, az
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el {I/E
allitast igazoltuk. O



