6. SZINEZESEK

1. Hatarozzuk meg az abran lathato grafok kromatikus szamat:
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2. Vegyiink egy 4 hosszu kort és egy 5 hosszt kort (melyek csiucsdiszjunktak). A 4 hosszu kor
minden pontjat kossiik 6ssze az 5 hosszi kor 6sszes pontjaval. Mennyi az igy kapott (9 pontt)
graf kromatikus szama?

3. Definialjuk a kovetkez6 egyszerii grafot: A graf csticsai egy sakktébla mezdi, és két cstics
(mezG) pontosan akkor dsszekotott, ha egy kiraly egyikrsl a mésikra léphet szabélyos lépéssel.
Mennyi a kapott graf kromatikus szama?

4 A G graf csicshalmaza {1,...,100}, és két kiilonbozs cstucs (szam) pontosan akkor
0sszekotott, ha relativ primek. Igazoljuk, hogy x(G) = 7(100) + 1, ahol 7(100) jeldli azt,
hogy hany primszam van 1-t6]1 100-ig.

517 Az {1,...,100} csticshalmazon egy egyszert grafot definialunk: Legyen két kiilonbozs
cstucs (szam) pontosan akkor 6sszekotott, ha egyik osztja a mésikat. Hatarozzuk meg a kapott
graf kromatikus szamat.

6.7 Adott a sikon néhany egyenes ugy, hogy semelyik harom nem halad at koézds ponton.
A keletkezd metszéspontok alkotjak a G graf csticshalmazat, és két csiics pontosan akkor
Osszekotott G-ben, ha szomszédos metszéspontok valamelyik egyenesen. Igazoljuk, hogy G
kromatikus szama legfeljebb 3.

Segitség: Egy alkalmas sorrendben haladva szinezziik mohé médon a csiicsokat.

7. Mely grafok parosak a kovetkezs grafok koziil?
a) K,, vagyis az n pontu teljes graf;
b) C,, vagyis az n pontu kor;
c) Sy, vagyis az n éld csillag;
d) P,, vagyis az n éld ut;
e) Az 1. feladatban szerepls grafok.

8. Az abran lathato karikdk egy telken 1évg gytimolesfakat jelolik.
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Az A-val jelolt fan egy cinke, a B-vel jelolt fan egy rigd iil. IdSegységenként mindkét ma-
dar a téle északi, déli, keleti vagy nyugati irdnyban allo6 legkozelebbi fak egyikére repiil.
Lehetséges-e, hogy valamikor mindketten ugyanazon a fan {ilnek?
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9. Egy klubesten tizennégy f6 vett részt. Egy jaték soran mindenki felirta egy céduléra, hogy
az est folyamén héany kiilonb6z6 (ellenkez6 nemii) partnerrel tancolt. A céduldkon rendre a

3,3,3,3,3,5,6,6,6,6,6,6,6,6
szamok szerepeltek. Bizonyitsuk be, hogy valaki tévedett.

10. Hatarozzuk meg az alabbi grafok élkromatikus szamat!

a) b) c)

d) Cy-bdl a korén masodszomszédos cstucsok Osszekotésével nyert graf,
e) K, teljes graf.



