12. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.

1. Adottak a p,q pozitiv egészek. Az altaldnositott huszar a hagyoményos huszarhoz ha-
sonloan L-alakban lép a sakktéblan, az egyik irdnyba p, a masik irdnyba ¢ mez6t ugorva.
Bizonyitsuk be, hogy az altalanositott huszar csak paros sok 1épés utan térhet vissza a kiin-
dul6 mezdjére. (A sakktabla tetszélegesen nagy lehet.)

2. Lehetséges-e a 3-dimenzios térben felvenni egy P konvex poliédert és annak belsejében
egy O pontot tgy, hogy P minden lapjara teljesiiljon, hogy ha O-t merélegesen vetitjik a
lap sikjara, akkor a vetiilet a lapon kiviilre essen?

3. Rakjunk le a sikra rendre 1, %, %, %, .

kdézéppontok sorozata konvergens legyen.

sugartu diszjunkt (nyilt) korlapokat agy, hogy a
4. Hatarozzuk meg az Gsszes olyan folytonosan differencialhato f:[0,1] — (0, 00) fiiggvényt,
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5. El6ttiink van 99 gylimoleskosar; mindegyikben almék és narancsok vannak. Bizonyitsuk
be, hogy ki lehet vélasztani 50 kosarat gy, hogy az 50 kosarban egyiittesen benne legyen
legalabb az Gsszes alma fele, és legaldbb az Osszes narancs fele is.

6. Legyen a,b € R, a < b. Tegytik fel, hogy az f:[a,b] — [a,b] fliggvényre teljesiil, hogy

[f(x) = f(y)] < |z —yl,

minden x,y € [a, b] esetén. Valasszunk egy tetszéleges z1 € [a, b] szamot, és az
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rekurzioval definidljuk az xo, x3,... szamokat. Mutassuk meg, hogy az (a:n)zo:l sorozat az f

fliggvény valamely fixpontjahoz tart.

7. Konstrualjunk olyan R — R fliggvényt, amely pontosan az irracionalis helyeken folytonos.

MEGJECGYZES: Nincs olyan R — R fliggvény, amely pontosan a racionéalis helyeken folytonos.

8. Adottak a D1, Dy, ..., D, zart korlapok a sikon. Jeldlje a;; a D; N D; sikidom teriiletét.
Igazoljuk, hogy a
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egyenlStlenség tetszbleges x1, xa,. .., x, valos szamokra fennall.



