6. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.

1. Adott 6t pont egy gombfeliileten. Mutassuk meg, hogy van olyan zart félgombfeliilet,
amely az adott pontok koziil legalabb négyet tartalmaz.

2. What is the largest integer n for which n® + 100 is divisible by n + 10?
SEGITSEG: Honlapon.
3. Adott egy kommutativ és asszociativ kétvaltozos * miivelet az S halmazon, amely rendel-

kezik azzal a tulajdonsaggal, hogy minden x,y € S elemhez létezik olyan z € S elem, hogy
x x z = y. Igazoljuk, hogy ha az a, b, c € S elemekre fennéll, hogy a * ¢ = b x ¢, akkor a = b.

4. Az x és y valos szamokat egyenletes eloszlas szerint valasztjuk a (0,1) intervallumbol
(egymastol fiiggetleniil). Hatarozzuk meg annak a valoszintségét, hogy az x/y szamhoz leg-
kozelebbi egész paros. Valaszunkat r + s alakban adjuk meg, ahol r, s racionalis szamok.

SEGITSEG: Honlapon.
5. Egy tablazatnak tobb oszlopa van, mint sora. Néhény mez6be egy *-ot irunk tgy, hogy

minden oszlopba keriiljon legalabb egy csillag. Bizonyitsuk be, hogy van olyan csillag, amely-
nek soraban tobb csillag szerepel, mint az oszlopaban.

6. Legyen n egy pozitiv egész. Mutassuk meg, hogy 1éteznek olyan ag, a1, ..., a, pozitiv valos
szamok, amelyekre a
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polinomnak n kiilonb6zd valés gyoke van, barhogy is elGjelezziik az egyiitthatokat.



