5. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.

1. Mutassuk meg, hogy az
(1—a+z%)e"

fliggvény x = 0 kortili Taylor-soraban minden nemnulla egyiitthat6 egy olyan racionéalis szam,
amelynek egyszertsitett tort alakjaban a szamlalé 1 vagy prim.

2. Let f:R? — R be a function such that f(z,y) + f(v, 2) + f(z,2) = 0 for all real numbers
x, y, and z. Prove that there exists a function g:R — R such that f(z,y) = g(z) — g(y) for
all real numbers = and y.

3. Az A € R™*™ matrix k-adik hatvanya a nullmétrix valamely & € N-re. (Az ilyen matrixokat
nilpotens matrixoknak nevezziik.) Igazoljuk, hogy az I — A matrix invertalhato, ahol I az
nxn-es egységmatrixot jeloli.

4. P egy olyan konvex poliéder a térben, amelynek minden éle ugyanolyan hosszu, és egy
adott gomb érinti az Gsszes élt. Tovabba P-nek van paratlan élszamu lapja. Igazoljuk, hogy
ekkor P csicsai egy gombfeliileten vannak.

5. Két jatékos felvaltva valaszt elemeket az S, szimmetrikus csoportbol, ahol n > 1 rogzitett.
Minden lépésben egy még nem kivalasztott elemet valaszt a soron kdvetkezo jatékos. A jaték
akkor ér véget, amikor a kivalasztott elemek mar generaljak S,,-et. Az veszit, aki az utolso
elemet valasztotta. Az els§ vagy a masodik jatékosnak van nyerd stratégiaja?

6. Mutassuk meg, hogy végtelen sok n € N kitevére 2" szamjegyeinek Osszege nagyobb, mint
2"+ szamjegyeinek Osszege.



