2. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.

1. Suppose that a real sequence (an)ff:l satisfies 0 < a,, < agy, + agpy1 for all n > 1. Prove
that the series >~ a, diverges.

2. Képzeljiink el egy (jobbra és lefelé) végtelen sakktablat, amelynek sorai és oszlopai a
pozitiv egészekkel vannak indexelve. Ki lehet-e tolteni a sakktabla cellit pozitiv racionalis
szamokkal gy, hogy minden pozitiv racionélis szamot pontosan egyszer hasznalunk fel, és a
tabla minden sordban és oszlopaban a szamok Gsszege véges?

3. Legyen n > k. Mutassuk meg, hogy ha az nxn-es Aq,..., Ay valos matrixok mindegyike
(n — 1)-rangu, akkor

Ao AL #0.

4. Egy 2 méter x 2 méteres négyzet alaka bilidrdasztal koézepén van egy goly6. A golydt
meglokjik, és az az asztal valamelyik sarkédnal 1évS lyukba megy, miutdn néhanyszor vissza-
pattant az asztal oldalairél. Bizonyitsuk be, hogy a goly6 altal megtett Gt hossza méterben
mérve nem egész szam.

SEGITSEG: Honlapon.

5. Az f:R — R kétszer differencidlhaté fiiggvényre teljesiil, hogy

f@)+ f(2) = —zg(2)f'(2),

ahol g(x) > 0, minden valos z-re. Bizonyitsuk be, hogy |f(z)| korlatos.

6.7 Egy gombfeliileten véletlenszertien kijeloliink 4 pontot (egyenletes eloszlas szerint, egy-
méastol fliggetleniil). Mi annak a valdszintisége, hogy a 4 kijelolt pont altal meghatarozott
tetraéder (tehat a 4 pont konvex burka) tartalmazza a gémb kozéppontjat?



