4. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.

1. Legyen X és Y két nem feltétleniil fiiggetlen valoszintiségi valtozo. Ismerjiik a kdvetkezd
valoszintségeket: py = P(X = 20), po = P(Y = 20), ps = P(min(X,Y) = 20). Fejezziik ki
ezek segitségével a P(max(X,Y) = 20) valoszintséget.

MEGJEGYZES: —1 pontért feltehetjiik, hogy X és Y is csak véges sok értéket vehet fel.

2. Egyforma, egységhosszi domindkat tesziink egymasra egy asztalon az abra szerint. Mi az
igy elérhets legnagyobb vizszintes talnytlas az asztal széléhez viszonyitva? A dominotorony
pontosan akkor nem dél 6ssze, ha minden D dominora (és magara az asztallapra) igaz, hogy
a D felett elhelyezkedd dominok egyiittes tomegkozéppontjanak vizszintes koordinataja a D
altal kijelolt intervallumba esik.

—
How far can you go?

3. Let f:R — R be a continuous decreasing function. Prove that the system

= f(y),
y = f(2),
z = f(x)

has a unique solution.

4. Legyen n > 1 pozitiv egész, és t; < to < --- < t, pozitiv egészek. Egy ¢, + 1 tagu tar-
sasig tagjai lejatszanak néhany sakkpartit tgy, hogy két ember egymassal legfeljebb egyszer
jatszhat. Igazoljuk, hogy teljesiilhet egyszerre az alabbi két feltétel:

(i) A tarsasag minden egyes tagja altal lejatszott partik szama a t1,to, ..., t, szamok egyike.
(ii) Minden i-re, ahol 1 < ¢ < n, van valaki, aki pontosan t; sakkpartit jatszott le.

5. Legfeljebb hany pont helyezhets az n-dimenziés egységgémb felszinére gy, hogy barmely
két pont tavolsaga v/2-nél nagyobb legyen?

6.7 Tegyiik fel, hogy az ag, a1, ...,a, és 0 < x < 1 valés szdmokra fennall, hogy
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Bizonyitsuk be, hogy ekkor létezik olyan 0 < y < 1 valés szam, amelyre

a0+a1y—|—~-+any”:O.



