3. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.

1.7 Consider a set S and a binary operation x on S. (That is, for each a,b € S, a x b is
another element in S.) Assume that (a % b) xa = b for all a,b € S. Prove that ax (bxa) =b
for all a,b € S.

2. Suppose that a function f:R — R satisfies the inequality
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for every positive integer n and for all z,y € R. Prove that f is a constant function.

3. A és B azonos méretii komplex négyzetes méatrixok, tovabba
rank(AB — BA) = 1.

Igazoljuk, hogy (AB — BA)? = 0.
SEGITSEG: Honlapon, t&bb részletben.

4. Adott 2n kartya, amelyek 1-t6l 2n-ig vannak szamozva. A kartyakat Osszekeverjiik, és
véletlenszertien szétosztjuk Gket két jatékos, Andras és Béla kdzott tigy, hogy mindketten n
kartyat kapnak. Andrassal kezdve, a jatékosok felvaltva tesznek le egy-egy lapot a sajat kar-
tyaik kozil. A jaték akkor ér véget, amikor a lerakott kartyak osszege (2n + 1)-gyel oszthato.
Az a jatékos nyer, aki az utolsoé kartyat rakta le. Feltéve, hogy mindkét jatékos optimalis
stratégiaval jatszik, mi annak a valdszintisége, hogy Andras nyer?

5. S egy olyan véges ponthalmaz a sikon, hogy barmely harom S-beli A, B, C pontra az
ABCAN teriilete legfeljebb 1. Mutassuk meg, hogy van olyan 4 egység teriiletdi haromszog a
sikon, amely tartalmazza S Gsszes pontjat.

6. Legyen a egy paratlan pozitiv egész. Bizonyitsuk be, hogy ha d osztja (a? + 2)-t, akkor
d=1 (mod 8) vagy d = 3 (mod 8).



