9. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.
1. Hatarozzuk meg az f: (R )% — R,

(x+y+2)(ry +yz + zx)
(@ +y)(y+2)(z+z)

f('x?yﬁz) =

fiiggvény értékkeészletét, ahol (R )3 a pozitiv valos szamharmasok halmaza.

2. Legfeljebb hany racionélis pont lehet egy olyan R2-beli kérvonalon, melynek kézéppontja
nem racionalis pont? (Racionalis pont alatt olyan pontot értiink, amelynek mindkét koordi-
nataja racionalis.)

3. Let A, B and C be n x n real matrices, and suppose that A is invertible. Prove that if
(A— B)C = BA™! then C(A— B)=A"!'B.

4. Az {1,...,n} halmaz m darab (kiilonb6z6) részhalmazara teljesiil, hogy mindegyik halmaz
paratlan elemszamu, és barmely (kiilonb6z6) kettd metszete paros elemszamu. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor m < n.

SEGITSEG: Honlapon.

5. Egy el6adason 5 matematikus koziil mindegyik pontosan kétszer aludt el (egy-egy id6-
intervallumra). Barmely két matematikushoz van olyan idépont, amikor mindketten aludtak.
Mutassuk meg, hogy volt olyan id6pont, amikor legalabb harman aludtak egyszerre.

6. Bizonyitsuk be, hogy ha harom koérnek van kozos bels§ pontja, akkor a korpéarok altal
meghatéarozott 3 db k6zos hir egy ponton megy at.

7. Legyen f1 és fy két folytonos [0,1] — R fiiggvény. Bizonyitsuk be, hogy léteznek olyan
x1,x2 € [0,1] pontok és olyan ay,as € [0, 1] szamok, hogy j = 1, 2-re

1
o (1) + an f () = / f(t)dt,

valamint a1 + a9 = 1.



