7. feladatsor
Az angol nyelvit feladatok angolul adanddk be.

1.7 Let n!®) denote the factorial of n k times. For example, n!®) means ((n))!)!. Which is
larger, 2016!(2017) or 20171(2016)7

2. A continuous function f:R — R is given. Find the integral

/2016 f(.CL‘) &
o flz)+ f(2016 —z)
assuming that the denominator is non-zero for all z € [0, 2016].

3. (G, *) egy n elemi véges csoport, H egy n/2-nél nagyobb elemszamu részhalmaza G-nek.
Bizonyitsuk be, hogy barmely g € G elemhez léteznek olyan h, k € H elemek, hogy g = hx*k.

4. Tgazoljuk, hogy egy permutéacioméatrix minden (valds és komplex) sajatértéke 1 abszolut-
értéekid. (A permutaciomatrix egy olyan négyzetes méatrix, amelynek minden soraban és min-
den oszlopaban pontosan egy 1-es szerepel, és az 6sszes tobbi elem 0.)

SEGITSEG: Honlapon.

5. Tekintsiik a kovetkezd polinomot:

— x2016 2015 +

p(z) + asg015T <o+ arx + ap.

Andréas és Béla a kovetkezo jatékot jatsszak. A jaték soran felvaltva adjak meg az a; egyiittha-
tok értékeit: Minden 1épésben az aktualis jatékos kivilaszt egy még kitoltetlen a; egylitthatot
(1 €{0,...,2015}), és egy valos értéket ad neki. Andras kezd. A jaték akkor ér véget, amikor
mind a 2016 ismeretlen egyiitthato ki lett toltve. Béla célja az, hogy az igy kapott polinom

oszthato legyen egy elére rogzitett m(z) polinommal, Andras célja pedig ezt megakadalyozni.

a) Melyik jatékosnak van nyerd stratégiaja, ha m(z) = x — 20167 (1 pont)
b) Melyik jatékosnak van nyerd stratégidja, ha m(x) = 2% + 1?7 (1 pont)

6. A térben adott véges sok bolygd, melyek gomb alaktak és azonos méretiiek. Mindegyik
bolygo felszinén tekintjiik azon pontok halmazat, amelyek egyik mésik bolygérol sem latha-
toak. Igazoljuk, hogy az igy kapott alakzatok Osszteriilete megegyezik egy bolygé felszinével.

7. Bizonyitsuk be, hogy ha n > 1 egész, akkor 2" — 1 nem oszthaté n-nel.



