4. feladatsor

1. Van egy karorank, amelyen a kismutaté és a nagymutaté ugyanolyan hosszia. Hany olyan
idépont van déltdl éjfélig, amikor az 6rén latottak alapjan nem allapithaté meg a pontos idg?

2. Paratlan sok katona allomésozik a harctéren tgy, hogy a katonak kozotti tavolsagok péa-
ronként kiilonbozsk. A katonak parancsba kapjék, hogy mindenki figyelje a hozzé legk6zelebb
all6 katonat. Mutassuk meg, hogy van olyan katona, akit senki se figyel.

3. Tegyiik fel, hogy az n pozitiv egészre a 2™ és 5" hatvanyok ugyanazzal a szamjeggyel
kezdGdnek (tizes szamrendszerben). Bizonyitsuk be, hogy ez a kozos kezdd szamjegy csak
egyféle lehet, és hatarozzuk meg ezt a szdmjegyet.

4. Otven darab pontos karéra van az asztalon (nem feltétleniil egyforméak). Az asztal ko-
zéppontjat jelolje O. Igazoljuk, hogy van id&pont, amikor az érak nagymutaté-végpontjainak
O-t01 vett tavolsagosszege nagyobb, mint az 6rak kdzéppontjainak O-t6l vett tavolsagosszege.

5. Az S C [0,1] halmaz k darab zart intervallum unitja. S rendelkezik azzal a tulajdonsag-
gal, hogy minden d € (0, 1] szamhoz talalhato két olyan pont S-ben, amelyek tavolsaga d.
Mutassuk meg, hogy az S-et alkoto intervallumok Gsszhossza legalabb 1/k.
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6. Az x1,x5,... pozitiv valés szdmok sorozatara fennall, hogy Z = 1. Bizonyitsuk
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be, hogy ekkor
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