3. feladatsor

1.7 Egy természetes szam particidjdn a szam egy pozitiv egészekre torténd felbontasat értjik
(a tagok sorrendje nem szamit). Példaul a 4 szam particioi: 4, 3+1, 2+2, 24+1+1, 1+1+1+41.
Legyen p<p(n) az m szam azon particidinak szdma, melyekben minden tag legfeljebb k.
Tovabba legyen p=F(n) az n szam azon particidinak szama, melyek legfeljebb k taghol allnak.
Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges n, k természetes szamokra p<x(n) = p<*(n).

P, (x)

L fiiggvény n-edik derivéltja Ty alaku,

k-1

ahol P, (z) egy polinom. Hatarozzuk meg P, (1)-et.

2. Legyen k egy rogzitett pozitiv egész. Az

3. Andras és Béla lekvaros palacsintat siitottek, és el szeretnék osztani a palacsintat egyet-
len egyenes vagéssal agy, hogy mindkettejliknek ugyanannyi palacsintatészta és ugyanannyi
lekvar jusson. Bizonyitsuk be, hogy mindig van ilyen vagés. (A palacsinta nincs sszetekerve.
A palacsintatészta és a rajta 16vs lekvar is egy konvex kompakt halmaz a sikon.)

4. Az x1,29,23,... szamokat véletlenil valasztjuk a [0, 1] intervallumbol egyenletes elosz-
las szerint (egymastol fiiggetleniil). Legyen N a legkisebb olyan természetes szam, amelyre
r1+ o+ -4+ xn > 1. Igazoljuk, hogy az N véletlen valtozd varhato értéke e.

5. Igazoljuk, hogy ha az f: R — R folytonos fiiggvényre az ffooo f(z)dx integral létezik, akkor
az ffooo flx— %) dx integral is létezik, és ez a két integral egyenld.

6. Van 2n kartyank. Egy keverés utan a kartyak aktualis aq, as, ..., a,, b1,02,. .., b, sorrendje
az a1, by1,a2,ba,. .., ay,, b, sorrendre valtozik. Hatarozzuk meg az Gsszes olyan 2n paklimére-
tet, amelyre 8 keverés utan visszaall a kiindul6 sorrend.

7. Legyen P(x) egy 2016-odfoku egész egyiitthatos polinom, és legyenek 1, o, ..., T2016
kiilonb6z6 egész szamok. Bizonyitsuk be, hogy a

P([I}l) = T, P(mg) = I3, ceey P($2016) =1

egyenl@ségek nem teljesiilhetnek egyszerre.



