1. feladatsor
1. Egy téglalaprol tudjuk, hogy lefedhets 25 db 2 egység sugart korrel. Sziikségképpen
lefedhet6-e a téglalap 100 db 1 egység sugart korrel?

2. Az S C R halmaz zart a szorzasra (tehat ha s, se € S, akkor s1s2 € S). Legyen A és B
két olyan diszjunkt részhalmaza S-nek, melyek uniéja S. Tegyiik fel, hogy A barmely hdrom
(nem feltétleniil kiilonb6z8) elemének szorzata mindig A-ban van, és ez a tulajdonsag analog
modon B-re is fennall. Mutassuk meg, hogy ekkor A vagy B zart a szorzésra.

3. Melyik nagyobb, és miért:
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SEGITSEG: Honlapon. (De célszert elszor segitség nélkiil probélkozni.)

4. Bizonyitsuk be, hogy amennyiben az ai,as,...,a, szdmok mindegyike +1 vagy —1, és
ai1as + asas + - -+ + aya; = 0, akkor n oszthato 4-gyel.
5. Az
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pozitiv egészekbdl allo (jobbra és lefelé) végtelen tablazatra teljesiil, hogy minden pozitiv
egész szam pontosan nyolcszor szerepel benne. Igazoljuk, hogy ekkor valamely (m,n) € NxN
indexparra a,,, , > mn.

6. Dontstik el, hogy léteznek-e olyan a, b, ¢, d polinomok, amelyekre
1+ ay +2%y* = a(2)b(y) + c(2)d(y).

7. A tanari asztalon egy kétkart mérleg van. A serpeny&kben sulyok vannak, és mindegyik
silyon néhany (legalabb egy) didkunk neve szerepel. Jelenleg a mérleg jobbra billen. Amikor
egy didkunk belép a terembe, a nevét tartalmazo6 Osszes silyt atrakja az ellentétes oldali
serpenydbe. Igazoljuk, hogy ki tudjuk jel6lni didkjaink egy csoportjat gy, hogy 6ket egyesével
a terembe hivva a mérleg végiil balra billenjen a stlyathelyezések utan.



