11. feladatsor
MATEKOS KIRANDULAS edition

1. Réomed és Julia az interneten ismerkedtek meg, és hamar szerelembe estek. Romed az
eljegyzési gytirtit postan akarja elkiildeni Jalidnak. A probléma az, hogy a postarol kbzismert,
hogy minden kiildeményt ellopnak, kivéve, ha a kiilldemény egy lelakatolt ladikoba van zarva.
Mindkettejiiknél van sok ladikoé és lakat, de sajnos egyik félnek sincs kulcsa a méasik félnél
1év§ lakatokhoz. Hogyan tudja Romed a gytrit mégis eljuttatni Julidhoz?

2. a) El6ttiink van 10 zsdk pénzérme, mindegyik zsédkban 2016 érmével. Az egyik zsak csupa
hamis érméket tartalmaz, a tobbi valoédit. Tudjuk, hogy a valédi érmék tomege 1 g, a hami-
sitvanyoké 1,1 g. Van egy (egykart) pontos digitalis mérlegiink. Hogyan tudjuk egy méréssel
megtalalni a hamis érméket tartalmazo zsakot?

b) Mi a helyzet, ha t6bb zsak hamis pénzérme is lehet?

3. Két testvér a sakkparti el6tt sorsoldssal szeretné eldonteni, hogy melyikiik legyen a vilagos.
Csak egy cinkelt pénzérméjiik van. Hogyan tudnak mégis igazsagosan sorsolni, azaz gy, hogy
mindkettejiiknek 50% esélye legyen?

4. (Egy lépés a Banach—Tarski-paradoxon felé.) Adjunk meg a sikon olyan P ponthalmazt
és ¢ forgatast, hogy a P ponthalmaz ¢(P) elforgatottja valddi részhalmaza legyen P-nek.

5. Egy bortonben 100 rab raboskodik. Minden rab homlokara egy 1 és 100 kozotti (egész)
szamot frnak. (A kiosztott szamok kozott lehetnek egyformak.) Mindenki latja a tobbiek
szamait, csak a sajatjat nem. A raboknak meg kell tippelniiik a homlokukon 1év6 szamot
(egymastol fiiggetleniil, a tobbiek tippjeit nem hallva). Ha senki sem talalja el a sajat szamat,
akkor kivégzik Gket. Ezeket a szabilyokat elére tudjak, és a szdmok kiosztésa elétt még
megallapodhatnak egy stratégiaban. Adjunk stratégiat, amellyel garantaltan lesz jo tipp.

6. Szegeden megjelentek a foldonkiviiliek, akik megszolalasig hasonlitanak az emberekre. Fel-
sorakoztatnak elénk néhany szegedit, akikrél mér kideritették, hogy kézottiik tobb a foldon-
kiviili, mint az ember. Ezutan egyesével megkérdeziink mindenkit, hogy hany foldénkiviili all
el6ttiik a sorban. Szegeden mindenki igazat mond, de csak a foldonkiviiliek ismerik fel teljes
bizonyossaggal a tébbi foldonkiviilit, igy a foldonkiviiliek mindig pontos szamot mondanak,
az emberek pedig tévedhetnek. A kapott valaszok alapjan taladljunk egy foldonkiviilit.



