10. feladatsor

1.7 A Z x 7Z négyzetracs pontjait pirossal és kékkel szinezziik. Igazoljuk, hogy lesz olyan
racstéglalap, amelynek minden cstcsa ugyanolyan szint.

2. Hatarozzuk meg az f: (R.)3 — R,

(x+y+2)(ry +yz + 2x)
(z+y)(y+2)(z+x)

f(l.?y"z) =

fiiggvény értékkeészletét, ahol (R )3 a pozitiv valos szamharmasok halmaza.

3. Adott egy A pozitiv valos szam. Mik a Y-, z2 Gsszeg lehetséges értékei, ha g, z1, 22, . . .

olyan pozitiv valos szamok lehetnek, melyekre Y >z, = A?

4. Hatéarozzuk meg a

000 00 1
100 000
p—|o 10 000
000 010

nxn-es matrix sajatértékeit.

5. Az x és y valos szamokat egyenletes eloszlas szerint valasztjuk a (0,1) intervallumbol
(egymastol fiiggetleniil). Hatarozzuk meg annak a valoszintségét, hogy az x/y szamhoz leg-
kozelebbi egész paros. Valaszunkat r + s alakban adjuk meg, ahol r, s racionéalis szdmok.

6. Legyen X egy halmaz, és jelolje P(X) az X hatvanyhalmazat. A p: P(X) — P(X) le-
képezés rendelkezik a tulajdonsiggal, hogy X barmely két diszjunkt A, B részhalmazara
(AU B) = pu(A) U p(B). Igazoljuk, hogy létezik olyan F' C X, amelyre u(F') = F.

7. Hatarozzuk meg, hogy mely valés x-ekre konvergens az alabbi sor, és ezekre az x-ekre
szamitsuk ki az Gsszegét:

Z (kl . kn)!xk1++kn
i
n=1 Kkiy.ons kn,>0 kl‘ e k;n

Lk +2- kot fn-kn=n



