9. feladatsor

1. a) Egy szabalyos pénzérmét feldobunk n-szer. A kapott dobassorozatot a fejek és irasok
yhomogén” intervallumokra osztjak, példaul (n = 8 esetén) a FIFFFIIF dobassorozatnak
0t intervalluma van: F, I, FFF, II, F. Hatarozzuk meg az intervallumok szaménak varhato
értékeét.

b) Mi lesz a varhato érték, ha cinkelt érmét dobalunk, amellyel a fej dobas valoszintisége p?
2. 24 kiilonbo6z6 értéki pénzérme van lerakva az asztalra egy sorban. Két jatékos jatszik, akik
felvaltva vesznek el egy-egy pénzérmét. A szabaly az, hogy mindig a szélérdl vehetnek csak.
Mutassuk meg, hogy a kezdé jatékos fel tudja venni az érmék értékének legalabb a felét.

3. Rakjunk le a sikra rendre 1, %, %, %, ... sugaru diszjunkt (nyilt) korlapokat agy, hogy a
kdézéppontok sorozata konvergens legyen.

4. Bizonyitsuk be, hogy tetsz8leges 21, .. ., z, komplex szamok esetén létezik S C {1,...,n},
hogy
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lesznek. ,, Atlagoljunk”.

5. Konstrualjunk olyan R — R fliggvényt, amely pontosan az irracionalis helyeken folytonos.
MEGJECGYZES: Nincs olyan R — R fliggvény, amely pontosan a racionéalis helyeken folytonos.

6. Bizonyitsuk be, hogy ha n > 1 egész, akkor 2" — 1 nem oszthaté n-nel.

7.7 Bele lehet-e tenni egy téglatestet egy kisebb sszélhosszi téglatestbe?

Versenyen kiviil:

8. Adott egy vékony gumilap két lyukkal és egy fémkarika a bal oldali 4bran lathato elren-
dezésben. Igazoljuk, hogy a gumi elszakitasa nélkiil elérhets a jobb oldali allapot! (A gumi
idealis: tetszblegesen nyujthato és Gsszenyomhato.)
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MEGOLDAS: Honlapom — Kedvenc feladataim (15. feladat)



