6. feladatsor

1. Mutassuk meg, hogy minden (pozitiv egész) Gsszetett szam el6all zy+xz+yz+1 alakban
alkalmas x,y, z pozitiv egész szamokra.

2. Hatarozzuk meg az
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szam egészrészét.

3. Adott egy f:R — R fliggvény, amely differencialhatéo R-en. Mutassuk meg, hogy létezik
olyan z € [0, 1], hogy
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—(f(1) = £(0)) = (1 + 2%) f'(x).

™

4. A sik adott két pontjat szeretnénk Osszekdtni egyenes szakasszal. Mutassuk meg, hogy
ez akkor is megtehetd, ha a rendelkezésre 4ll6 vonalzénk jéval révidebb, mint a két pont
tavolsaga (és korzonk sincs).

Segitség: Hasznaljuk a Desargues-tételt.

5. Egy kozépkori orszagban 1000 viros van, és bizonyos varosok kozvetlen folduttal vannak
osszekotve (csak varosokban van utkeresztezddés). Ezen az uthalozaton barmelyik varosbol
barmelyik mésikba el lehet jutni. Az uralkodé szeretne bizonyos féldutakat lekéveztetni tgy,
hogy minden varosboél paratlan sok kévesat induljon ki. Mutassuk meg, hogy ez megtehetd.

6. Andras és Béla ismét jatszanak: Felvaltva vesznek el kavicsokat egy kezdetben n kavicsot
tartalmazo6 kupacbol. Minden 1épésben a soron kévetkezd jatékos altal elvett kavicsok széma
egy primszamnal 1-gyel kisebb szam kell legyen (tehat a jatékos altal elveheté mennyiségek:
1,2,4,6,10,...). Az a jatékos nyer, aki az utolso kavicsot vette el. Andras kezd. Mutassuk
meg, hogy végtelen sok n-re Béldnak van nyer§ stratégiaja.

7. Létezik-e olyan bijektiv m: N — N fiiggvény, hogy
o
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8. Legyen p € R|x] egy tetszdleges valos polinom. Mutassuk meg, hogy 1étezik olyan nemnulla
q € R[z] polinom, hogy a pq polinomban z* egyiitthat6ja 0 minden nem-prim k-ra.



