4. feladatsor

1.7 Le lehet-e fedni a sikot véges sok parabolalemezzel?

2. Igazoljuk, hogy létezik 2016 olyan egymést kovets természetes szam, hogy mindegyik
oszhato egy (1-nél nagyobb) kobszammal.

3. Jeldlje r(n) az 22 + y? = n egyenlet egész megoldasainak szdméat. Szamitsuk ki a

lim r(0)+7r(1)+---+r(n)

n—oo n

hatarértéket.

4. Keressiik meg az 6sszes olyan f:7Z — 7 fliggvényt, amelyre minden x € Z esetén

19£(z) — 17f(f(x)) = 2.

5. Hatarozzuk meg az sszes olyan folytonosan differencialhato f:[0,1] — (0, 00) fliggvényt,

f _
U de 1
/0 T2 —i—/o f'(z)*dz < 2.

amelyre HOBAS és

6. Egy tablazatnak tobb oszlopa van, mint sora. Néhédny mez6be egy *-ot irunk gy, hogy
minden oszlopba keriiljon legalabb egy csillag. Bizonyitsuk be, hogy van olyan csillag, amely-
nek soraban tobb csillag szerepel, mint az oszlopdban.

7. Mutassuk meg, hogy végtelen sok n € N kitevére 2" szamjegyeinek Gsszege nagyobb, mint
2"+l szamjegyeinek Osszege.

8. Legyen n > 2, és legyenek A;, As, ..., A, 41 olyan pontok az n-dimenzios euklideszi térben,
amelyek nem esnek egy hipersikra, és legyen B egy pont szigortan az Ay, Ag, ..., A, 41 pontok
konvex burkédnak belsejében. Bizonyitsuk be, hogy ekkor ZA;BA; > 90° legalabb n darab
(i,7) parra, ahol 1 <i<j<n+1.

Segitség: Lasd honlapom.

Versenyen kiviil:

9. Egy asztalnal beszélget 3 matematikus holgy. Szeretnék kideriteni, hogy kozilik ki a
legidGsebb és a legfiatalabb, de tgy, hogy ezen kiviil semmi més informéaciét ne szerezhessen
egyikiik sem. Hogyan tehetik ezt meg, ha annyit sugdolézhatnak, amennyit akarnak?
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