2. feladatsor

1. Mutassuk meg, hogy minden pozitiv racionélis szam felirhato (nem feltétleniil kiilonb6z6)
primszamokbol képzett faktoridlisok szorzatainak hényadosaként. Példéul,
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2.7 Az f:R? — R fiiggvény rendelkezik azzal a tulajdonsiggal, hogy a sik minden ABCD
négyzetére f(A) + f(B) + f(C) + f(D) = 0. Kovetkezik-e ebbdl, hogy f azonosan 07

3.7 Adott 6t pont egy gdmbfeliileten. Mutassuk meg, hogy van olyan zart félgémbfeliilet,
amely az adott pontok koziil legalabb négyet tartalmaz.

4. Hatarozzuk meg az

sor Osszegét.

5. Jelolje S,, az els6 n primszam Osszegét. Bizonyitsuk, hogy minden n € N-re van négyzet-
szam S, és S,11 kozott.

6. Dontstik el, hogy a
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>
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sor Osszege racionalis szam-e.

7. Az A € R™ "™ matrixra teljesiil, hogy A3 = A + I. Igazoljuk, hogy det(A) > 0.

8. Egy téglalapot atfedések nélkiil ,leparkettaztunk” 1 egység széles téglalapokkal ugy, hogy
a parkettak oldalai parhuzamosak az eredeti téglalap oldalaival. (A parkettak kiillonb6zé mé-
rettiek lehetnek, az egyetlen megkotés, hogy mindegyiknek van 1 hosszt oldala.) Bizonyitsuk
be, hogy ekkor a leparkettazott téglalap valamelyik oldalhossza egész kell legyen.

sk E i EE kaas

9. Legyenek z € [0,1] és m,n € N. Bizonyitsuk be, hogy

Segitség:

l-2")"+1-(1—-2)™)">1.

Versenyen kiviil (intuiciéellenes feladat):

10. Elsttiink van két lezart boriték; mindketts egy pozitiv valos szamot tartalmaz. A sza-
mokrol semmilyen tovabbi informécionk nincs azon kiviil, hogy kiilonbézsk. Az egyik boriték
tartalmat megnézhetjiik, majd elddnthetjiik, hogy ezt a felnyitott boritékot, vagy a maéasik
(lezart) boritékot valasztjuk magunknak. Adjunk meg egy olyan stratégiat, amelyet kovetve
1/2-nél nagyobb valdszintiséggel véalasztjuk a nagyobbik szamot tartalmazoé boritékot ma-
gunknak, akarmilyen szamokat is rejtenek a boritékok.

MEGOLDAS: Honlapom — Kedvenc feladataim (5. feladat)



