2. FAK OSSZESZAMLALASA

1. Hany feszit6faja van az dbran lathato grafnak?

2. K, feszit6fai kozott hany csillag, illetve hany ut van (ha n > 3)?

3. Az n pontu teljes graf minden élét lecseréljiik két parhuzamos élre. Hany feszitéfaja van
az igy kapott grafnak?

4. Hany olyan feszit6faja van K,,-nek, amelyben a v kitiintetett csics levél (ha n > 3)7

5. Hany olyan fa van n ponton, amelynek pontosan n — [ levele van? [4.8]

6. Jelolje a G graf feszit6fainak szamat t(G), és legyen e egy tetszdleges él G-ben. Bizonyitsuk
be, hogy
tG) =t(G —e)+t(G/e),

ahol a G — e grafot az e él elhagyasaval, a G/e grafot pedig az e él Gsszehtuzasaval kapjuk
G-bal.

7. Mi az olyan fak szama a {v1,...v,,w1,...,wy,} pontokon, melyekben minden él egy v;-t
kot Ossze egy wj-vel? [4.11]

8. Az n pontu teljes grafbol elhagyunk egy élt (n > 3). A kapott grafnak hany feszitéfaja
van?

9.7 Legyen n > 2. Egy n ponti it minden pontjat dsszekotjiik egy 1j kiilsé ponttal. Mutassuk
meg, hogy az igy kapott n + 1 ponta egyszerd graf feszit6fainak szama az Fy,_; Fibonacci-
szam (Fy = F; =1, F, =2, ... indexeléssel).

10.7 Adott n darab kiilonbozé szin: cq,...,c,. Hanyféleképpen lehet egy c; szind, egy co
szind, ..., és egy ¢, szind kort elhelyezni a sikon tugy, hogy a koérvonalaknak (paronként)
ne legyen kozos pontja? Két lerakast pontosan akkor tekintiink egyforméanak, ha az egyik
lerakas atdeformalhat6é a mésikba tugy, hogy a korcket egymastol fliggetleniil mozgathatjuk
és nagyithatjuk/kicsinyithetjiik, de végig megtartva azt a tulajdonsagot, hogy a korok nem
metszik egymast.

11.7 Egy egyszert G pdros grafban minden cstics fokszama péaros. Bizonyitsuk be, hogy ekkor
G feszitéfainak szama paros.

Megjegyzés: Ennek a feladatnak nem ismert elemi megoldéasa.

12.7 Bizonyitsuk be az alabbi Abel-azonossagot kombinatorikus tton:
n—1 n

> <k> KRt n — k)" = 2(n — 1)n" 2
k=1

13. Hatarozzuk meg az n + 1 leveli teljes binéris sikfak szamat.

14. Hatérozzuk meg az n éli sikfak szamat.



