1. ZARTHELYI DOLGOZAT

1. Hatarozzuk meg az abran lathato graf élkromatikus szamat!

2. Egy 10 férfibol és 10 nébdl allo barati tarsasdgban minden férfi 5 emberrel fogott kezet az
este folyaman. Hany férfi—né kézfogés tortént, ha tudjuk, hogy az 6sszes férfi—férfi kézfogasok
szama 127 (Férfing kézfogas: Egy férfi és egy né fog kezet. Férfi—férfi kézfogas: Két férfi fog
kezet.)

3. Legyen n > 2. Vezessiik le a Cayley-tételt a Kirchhoff-formulabol: A Kirchhoff-formula
alkalmazasaval mutassuk meg, hogy az n pontu teljes graf feszitéfainak szama n" 2.

4. Egy vallalat betoltetlen munkahelyeire keresiink munkaerét. Azt tapasztaljuk, hogy mind-
egyik allashelyre 5 ember jelentkezett, és minden jelentkez& pontosan 4 &allashelyre jelentke-
zett. Igazoljuk, hogy be tudjuk tolteni az Osszes allashelyet (minden helyre az oda jelentkezsk
koziil valasztva, és természetesen egy embert tobb helyre nem vehetiink fel).

5. Adott egy G graf és benne egy M parositas, amely nem maximélis méretd. Igazoljuk, hogy
G-ben van javité ut M-re nézve.

6.7 A Bolyai Sudokuban a 9x9-es négyzetet tetszdleges alakii kisebb cellakra osztottuk.
Igazoljuk, hogy ha minden ilyen cella legfeljebb 9 mezsbdl all, akkor kitdltheték a Sudoku
mezdi 1-t6] 9-ig terjeds szamokkal gy, hogy semelyik sorban és semelyik celladban ne legyen
két egyforma szam! (Az oszlopokra nem koveteljiikk meg ezt.)

Minden feladat teljes megoldasa 5 pontot ér. J6 munkéat!



