1. ZARTHELYI DOLGOZAT

1. Hatarozzuk meg az abran lathato Petersen-graf kromatikus szamat!

2. (a) Hatarozzuk meg k(K20122013)-at, vagyis azt a legnagyobb k természetes szamot,
melyre a Ko012,2013 teljes paros graf k-szorosan Osszefiiggs!

(b) Hatarozzuk meg k.(K2012,2013)-at, vagyis azt a legnagyobb [ természetes szamot,
melyre a Kop12,2013 teljes paros graf [-szeresen élosszefliggd!

3. Az erd@ben 12 torpe él piros vagy kék hazikoban. Az év i-edik honapjaban az i-edik torpe
felkeresi Osszes baratjat, hogy eldontse, atfesse-e a sajat hazat. Akkor és csak akkor fogja
atfesteni (pirosrol kékre vagy forditva), ha a baratai (szigori) tobbsége mas szini hazban
lakik, mint 6. Ez évrél évre igy torténik. Bizonyitsuk be, hogy egy id6 utan mar senki nem
festi at a hazikojat! (A baratsagok kolesonosek és nem valtoznak az id6 mulasaval.)

4. Igazoljuk, hogy a K, ., teljes paros grafnak m"~'n™~! feszit6faja van!

5. G egy kétszeresen Osszefiiggs egyszert graf n ponttal és m éllel. Igazoljuk, hogy G tetszs-
leges két kiilonbo6z6 pontja kozott 1étezik legalabb m — n + 2 kiilonbozd ut!

Segitség: Alkalmazzuk a kétszeresen Osszefiiggs grafok strukturatételét, és dolgozzunk induk-
cioval. Az indukcids bizonyitas nemtrivialis részénél jusson esziinkbe a karom lemma.

6.7 Bizonyitsuk be az alabbi Abel-azonossagot:
n—1 n
> <k_> EF=t(n — k)" = 2(n — 1)n" 2
k=1

Minden feladat teljes megoldésa 5 pontot ér. J6 munkat!



