3. SZAMOK PARTICIOI
1. Szamitsuk ki a

o0

[T +2%) = +2)0+ 2?1 +a2")(1 +25)...
k=0

szorzatot.

2. Egy természetes szam particidjdn a szam egy pozitiv egészekre torténd felbontasat értjiik
(a tagok sorrendje nem szamit). Példaul a 4 szam particioi: 4, 3+1, 2+2, 2+1+4+1, 1+1+1+1.
Legyen p<F(n) az n szdm azon particidinak szama, melyekben minden tag legfeljebb k.
Tovabba legyen p<j(n) az n szam azon particidinak szama, melyek legfeljebb k tagbol allnak.
Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges n, k természetes szamokra p<F(n) = p<x(n).

3. Jelolje pXil(n) az n szam azon particidinak szdmat, amelyekben minden tag kiilénbozs.
Jelélje pP*a%(n) az n szdm azon particidinak szamat, amelyekben minden tag paratlan. Bi-

zonyitsuk be, hogy

ptlan(

p(n) = pP" (n),

4. Jelolje p**(n) az n szdm azon particidinak szamat, amelyben minden szdm legfeljebb
kétszer fordul elS tagként, tovabba jelolje p***!(n) az n szdm azon particidinak szamat,
amelyben egyik tag sem oszthaté 3-mal. Igazoljuk, hogy tetsz6leges n € N szamra

() = P ().

SEGITSEG: Az el6z6 feladat kombinatorikus és hatvanysoros megoldasa is altalanosithato.

5. Az n szam egy )\ particiojat onkonjugaltnak nevezziik, ha A = ), azaz ha A Young-
diagramja szimmetrikus a fgatlora. Jelolje p(n) az n szam 6nkonjugélt particionak szamat;
tovabba jelolje p<ibPtan(p)az n szam kiilonbozs paratlan tagokbol allo particionak szamét.
Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges n € N szamra

]—)(n) —_ pkﬂl,ptlan(n)'

6. Szamitsuk ki az
(1—2)(1 -2 —23(1 —z*)(1 —25)...

szorzat els§ néhany egylitthatojat. Mi koze van ennek a feladatnak a particiékhoz?

MEGOLDASOK
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