6. GESSEL—VIENNOT-LEMMA

1. Hany olyan A\ (szam)partici6 van, amelynek minden tagja legfeljebb n, és a tagok szama
legfeljebb m?

2. Jeloljik az el6z6 feladatban szerepld particiok halmazat T, ,-nel. Tekintsiik azon (A, p)
particiépéarokat, amelyekre \,n € Ty, 5, tovdbba A C pu. Mutassuk meg, hogy ezen parti-

) (2)-

MEGJECGYZES: Ebben a feladatban A C p alatt azt értjiik, hogy A Young-diagramja részhal-
maza p Young-diagramjanak.

cioparok szdma (mntn)2 —(

3. Hanyféleképpen tolthetjiik ki az 4x4-es négyzetet az 1,2, 3,4 szamokkal tgy, hogy minden
sorban (balrol jobbra) és oszlopban (feliilrsl lefelé) monoton néjenek a szamok?

4. Legyenek a; < ay < -+ < ap és by < by < --- < b, természetes szamok. Legyen M
az az (m;;) € R™™™ amelyre m;; = (Z;) Mutassuk meg, hogy ekkor az M determinansa
nemnegativ.

5. Igazoljuk, hogy

Co C Oy ... G,
Cl C2 Cg e Cn+1
Cy Cs Co oo Cnga| =1,
Cn C"n—i—l Cn+2 cee 027’L

ahol Cj a k-adik Catalan-szamot jeloli.

6. Bizonyitsuk be a determinansok szorzastételét a Gessel-Viennot-lemma segitségével.



