Vizsgatematika

Nevezetes numerikus sorok
2019-2020. 1. félév
(Matematika Bsc, matematika tanér)

A) Definicidk, tételek (bizonyitéds nélkiil). (A jegyzetben mind megtaldlhaté) (Oldalszam
feltiintetve.)

Végtelen sor konvergencidja, divergencidja. (5.)
Geometriai sor konvergencidja, divergencidja. (6.)
A Cauchy-féle konvergencia-kritérium sorokra. (23.)
A harmonikus sor divergencidja. (22.)
A Y77 5 sor konvergencidja; sszege. (45., 46., 54.)
Abszolit konvergencia, feltételes konvergencia. (30., 31.) Leibniz kritérium. (34.)
Dirichlet-kritérium (40)
Abszolit ill. feltételes konvergencia és az dtrendezés (mindkét tétel). (37.) Abszolit
konvergens sor részsorokra bontdsdra vonatkozé tétel.(30.)
Pozitiv tagu sorokra vonatkozé konvergenciakritériumok (majordns, minordns, gyok-,
hanyados-, integral-kritériumok legaldabb egy alakja). (33., 19; 20. 24.)
Hatvanysorok definiciéja, konvergencia-sugar (76.)
Hatvanysor osszegfiiggvényének tulajdonsdgai (folytonossig, differencidlhatésag, integral-
hatdsdg.) (80, 81) Abel-tétele (80)
Taylor sor; nevezetes Taylor-sorok (e®,sinx, cosz,In(1 + z), (1 + x)*). (102, 103)
A primszéamok reciprokaibdl a1l sor divergencidja (62., 63)
Az e szam definicidja; irracionalitdsa; végtelen sor el6éllitdsa.(67.-71.)
A V2 elééllitasa a binomiélis sorral. (80.)
A meldéllitésa az arctg x sordnak, ill. az arcsinz sordnak segitségével. (81., 83.)
A 7 irracionalitdsa. (87.)
A Liouville-szam; transzcendens volta. (90., 91)

B) Tételek bizonyitassal egyiitt
[A bizonyitdsok az eldaddson elhangzanak, vagy a jegyzetbsl megtanulhaték.].

A geometriai sor konvergenciaja. (6.)
A geometriai sor alkalmazdsai (a végtelen tizedestortek; Koch-féle hépehely.) (11.)
A harmonikus sor divergencidja (legaldbb 3 féle bizonyitds). (22.)
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A harmonikus sorral kapcsolatos néhany érdekesség (részletisszegei nem egészek; egy adott
szdmjegyet tartalmazé tagok elhagydsaval kapott sor konvergens). (27., 28.)

A ST (—1)"H L sor konvergencidja, dsszege; egy dtrendezése. (34., 36.)

Ao  san gop konvergenuaja (39.)

AY . % sor konvergenciaja (legalabb 3 féle bizonyitas). (46.)

A L= %2 bizonyitdsa. (53., 54.)

AN > -5 (p>1) sor konvergencidja. (59.)

A primszdmok reciprokaibdl all6 sor divergencidja. (63.)

Aze=Y ", -5 bizonyitdsa. (68.)

Az e irracionalitdsdnak bizonyitdsa. (70.)

C) Példak (Tobbségiik az eldaddson keriil megolddsra, ill. megtaldlhatok kidolgozva a
jegyzetben).

A Y (1) sor "osszegel” (3.)
AT
A Y B sor Osszege. (18.)

Z;?q:[—) 2p5q = 2,5 bizonyitasa. (29.)

N Tgf"?? divergencidja (p < 1); konvergencidja (p > 1). (61.)

Zloo( 1)™In(1 + 1) konverges; abszolit konvergencia. (137.)

Bizonyitsuk be, hogy van két szomszédos négyzetszam, amelyek kozé legaldbb 10°

sor Osszege. (14.)
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primszam esik. (64.)
8. Hatarozzuk meg az alabbi sorok 6szegét

a) 2o~ 1)n§:= b) >ns m, ) Yoo i " (125., 126., 128., 129.)
d) Yo (=1)" zgn)n e) > om0 (2471.)1

9. Bizonyitsa be, hogy a kovetkez6 sorok konvergensek:
8) Yont1 3v D) Zos mnyes ©) Lomea [y — In(1+ 1)) (139, 141.)
o ()™
10. Konvergens-e a -~ ~—=2— sor? (140.)

Jegyzet: Németh Jozsef: El6addsok a végtelen sorokrdl (Polygon 2002)
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