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A) Definicidk, tételek (bizonyitds nélkiil).
[Ezek megtaldlhaték Németh Zoltdn: Hatdrérték és folytonossig, ill. Németh Jézsef: ElSadédsok a
végtelen sorokrdl c. kényvekben].

Végtelen sor konvergenciaja, divergenciaja.

Geometriai sor konvergencidja, divergenciaja.

A Cauchy-féle konvergencia-kritérium sorokra;

A harmonikus sor divergenciaja

AY >, n—12 sor konvergencidja; Osszege.

Abszolit konvergencia, feltételes konvergencia

Leibniz kritérium

Abszolut ill. feltételes konvergencia és az dtrendezés (mindkét tétel)

Abszolut konvergens sor részsorokra bontdsdra vonatkozo tétel.

Cauchy-szorzat; ra vonatkozo tétel.

Pozitiv tagu sorokra vonatkozé konvergenciakritériumok (majordns, minordns, gyok-,
hényados-, integral-kritériumok legalébb egy alakja).

Fliggvénysorozatok pontonkénti és egyenletes konvergencidja.

A Dirichlet-féle konvergencia-kritérium.

Fiiggvénysorok pontonkénti és egyenletes konvergenciaja.

Majorans kritérium fliggvénysorokra.

Hatvanysorok definiciéja, konvergencia-sugar

Cauchy-Hadamard-féle tétel.

Hatvanysor egyenletes konvergenciaja.

Abel tétele.

Hatvénysor Osszegfiiggvényének tulajdonsdgai (folytonossag, differencidlhatdsdg, integralhatéség.)
Taylor sor; nevezetes Taylor-sorok (e”,sinz, cos z,In(1 + x), (1 + x)%).

Fourier-sor fogalma, Euler-Fourier képletek.

Parseval-formula trigonometrikus rendszerre.

A primszamok reciprokaibdl all6 sor divergencidja.

Az e szam definicija; irracionalitdsa; végtelen sor eléallitdasa. A /2 el6allitdsa a binomiélis sorral.
A rwelGallitdsa az arctgr soranak, ill. az arcsinz sordnak segitségével.

A Liouville-szdm; transzcendens volta.

B) Tételek bizonyitassal egyiitt
[A bizonyitdsok az el6addson elhangzanak, ill. Németh Jézsef: El6addsok a végtelen sorokrdl c.
konyvben megtaldlhatok].

— A geometriai sor konvergenciaja.

— A geometriai sor alkalmazasai.

— A harmonikus sor divergencidja.

— A harmonikus sorral kapcsolatos néhany érdekesség (részletGsszegei nem egészek; egy adott szdmjegyet
tartalmaz6 tagok elhagydsdval kapott sor konvergens).

— A Zzzl(fll)’“rl% sor konvg:genciéja, Osszege; egy atrendezése.

— A Y ", -z sor konvergencidja.

- A ZZZI n—} = %2 bizonyitasa ” elem.i/ .médszerrel.”

~ A 1 55 (p>1) sor konvergencidja.

— A primszamok reciprokaibdl all6 sor divergencidja.

— Az e=3"" L bizonyitdsa.

n=1 nl



— Az e irracionalitdsdnak bizonyitédsa.
0o 1 _ 72 /2 .
~ A Y ", -z = % bizonyitdsa Fourier-sorral.
— A Liouville-féle szam transzcendens voltanak bizonyitasa.
— /2 eléallitésa binomislis sorral.
— 7 eléallitasa arcctgr, ill.arcsinx sorai segitségével.
oo sinn sz , / . 42 .
— A Y, ®2 sor konvergencidja (a segédtételek bizonyitasa is).

C) Példék (Egy résziik az eléaddson keriil megolddsra, ill. megolddssal egyiitt az Osszes megtaldlhaté Németh
Jozsef: El6addsok a végtelen sorokrol c¢. kdnyvben - tobbségiik a Feladattar fejezetben).

LAY (—1)" sor "osszegel”
o0 n .
2. A Y ", 3 sor Osszege.
3AY ;—j sor Osszege.
o ("™
4. Koorévergenls—e a an.l o sor?
5. > pq=0 sz = 2,5 bizonyitdsa
1,1 1_1_1.,1,1,1 -
6. 1Jgo§+§*Z*.g*gffﬁ“g%‘g*...osszege:. .
(A wTogln divergencidja (p < 1); konvergencidja (p > 1).
8. Z‘lx’(fl)” In(1+ 1) konvergenciéja, abszolit konvergencia.
9. Bizonyitsuk be, hogy a kévetkezd sorok konvergensek
o0 (o) (o)
1 1 1 1
DBV Ty © Z[g —In(1+ )
n=1 n=3 n=1

10. Bizonyitsuk be, hogy van két szomszédos négyzetszam, amelyek kozé legalabb 108 primszam esik.
11. Hatarozzuk meg a kov. fiiggvények Fourier-sorait.

a) f(z) =22 z€l[-mm7);

b; fr)="5% ha0 <z <21

¢

1, ha O0<z<7

f(ac)z{O7 ha 0=z

-1, ha —n<z<0.

12. Hatarozzuk meg az alabbi sorok Osszegét
a) Z?:o(*l)n%é b) >ty n2+71n+10; c) Yto %; d) 2211(*1)”(3,1)!; ) Yoto ﬁ
13. y +ay=0, y(0) =0, ¥’'(0) = 1 megolddsa
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