VIZSGADOLGOZAT
mat.tanar szak II. évf., 2006. 05. 30.

A. Feladatok
1. Adja meg az e*®(z + y? + 2y) fiiggvény szélséértékeit! (9 pont)
z2 —x . ’ A ’ .
2. Tekintsiik az fol(fo f(z,y)dy) dx + flg( 0(3 )/2 f(z,y) dy) dx integralt! Abrazolja az
integracids tartoményt és cserélje fol az integrécié sorrendjét! (9 pont)
3. Szamolja ki az [[, z—zdx dy integralt, ahol T az x = 2, y = x, vy = 1 gorbék &ltal
hatarolt tartomany! (8 pont)

4. Legyen f : R — R differencidlhaté fiiggvény. Igazolja, hogy [, f(%)xdyx_igydx =0
barmely G zart gorbére, amely az x < 0 félsikban halad! (7 pont)

5. Legyen
_a’y
f(x,y> = { $4+y2 ) ha (:L’,y) ;é (0,0),
07 ha (x,y) e (0,0)
Bizonyitsa be, hogy f a (0,0) pontban nem folytonos, de minden e = (ej,es2) esetén

f(t-e) — 0, hat — 0! Differencidlhaté-e a fiiggvény az origéban parciélisan, ill. totalisan?
(12 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mondja ki Jordan tételét!

2. Mit ért azalatt, hogy egy H C R? halmaz korldtos és zart?

3. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény parcidlisan differencidlhaté az A € R*¥ pontban az
x; valtozo szerint?

4. Mondja ki a Darboux-féle tételt kettos integralral

5. Mondja ki az Osszetett fiiggvény parcidlis differencidlhatésagéardl szolé tételt! (Elég
kétvaltozos fiiggvényekre megfogalmazni.)

6. Mondja ki a Young-féle tételt!

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)
1. Tavolsdgdefinicié-e R-en a
d(z.y) 1 1 ’
x,Y) = |—= — —
Y 9z 9y

kifejezés?

2. Szédmolja ki az [[,[x + y] dx dy integralt, ahol D a 0 < z,y < 2 tartomény és [-] az
egészrész-fiiggvény!

3. Mutassa meg, hogy az e (y dx —dy) = €”(x dy — dx) differencidlegyenletnek van p(x+y)
alakt integrald tényezdje!

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazdsra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



