VIZSGADOLGOZAT
differencial- és integralsz. 1, 2005. 06. 20.

A. Feladatok

1. Hatdrozza meg az alabbi fliggvények egy primitiv fiiggvényét: (8 + 8 + 6 pont)
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Adja meg f’-t , vizsgdlja a fliggvény monotonitdsat, adja meg az értékkészletét és az
esetleges szélséértékeket, vazlatosan dbrézolja a fliggvényt! (10 pont)

3. Végezze el az
f(x) := 2z 4 3Va2
fliggvény teljes diszkusszidjat! (13 pont)

B. Definicidk, tételek
(6 x 4 pont)

1. Mondja ki a kozépértéktétel Cauchy-féle alakjat!
2. Mit ért azalatt, hogy az f fliggvénynek az a helyen lokalis minimuma van?

3. Mondja ki a differencidlhaté fiiggvény szigori monotonitasa és a derivaltja kozti kap-
csolatot leird tétel(eke)t (sziikséges, ill. elegendd feltételek) !

4. Mondja ki a Newton—Leibniz formulat!
5. Mondja ki az oszcillaciés kritériumot!

6. Mondja ki az integralfiiggvény differencialhatosagardl szélo tételt!

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Legyen az f fiiggvény szigorian monoton és konvex (a,b)-n. Igaz-e, hogy az inverze
sziikségképpen konkav?

2. Adja meg az 1 — |z| fiiggvény egy primitiv fiiggvényét az egész R-en!
3. Legyenek f és g differencidlhatdk (a,b)-n. Igaz-e, hogy minden £ € (a,b) esetén vannak
olyan z1,z9 € (a,b), 11 < § < z9 értékek, hogy

F(€)(g(x2) = g(z1)) = g'(€)(f (w2) — f(z1)) ?

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kézben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgyiijtemény.

J6 munkat!



