VIZSGADOLGOZAT
mat.tanar szak II. évf., 2004. 06. 16.

A. Feladatok
1. Adja meg az er_y(S — 2z + y) fiiggvény szélsGértékeit! (8 pont)
2. Tekintsiik az f (f \/22;;7:52 f(x,y) dy) dz integralt! Abrazolja az integracios tartomanyt
és cserélje fol az integraci6 sorrendjét! (8 pont)
3. Szédmolja ki az ffT sin v/ + y? dx dy integralt, ahol T a 72 < 22492 < 472 tartomdny!
(8 pont)
4. Legyen f(z,y) := /|ry|. Adja meg a parciélis derivaltakat, vizsgdlja a totélis differen-
cidlhatdésagot! (9 pont)
5. Integralé tényezd segitségével tegye egzakttd és oldja meg az x2 + y? + 2z + 2yy’ = 0
differencidlegyenletet! (7 pont)
6. Szamolja ki az aldbbi hatarértéket: (5 pont)

_ sin(z3 + y3)

lim o~

(z,9)—(0,0)  T°+Y

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit ért azalatt, hogy egy halmaz korldtos és zart (azaz kompakt)?

2. Mit ért azalatt, hogy az f k-véltozods fiiggvény folytonos az A € R¥ pontban? (Mindkét
definiciét adja meg!)

3. Mondja ki a hanyadosfiiggvény parcialis differencialhatosagara vonatkozé tételt!

4. Definidlja a H € R? halmaz n-edik kiilsé sokszogét!

5. Mondja ki a vonalmenti integrél tutfiiggetlenségének feltételét (a potencidlfiiggvényes
alakban)!

6. Mondja ki a Young tételt!
C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Legyen az f : R? — R fiiggvény folytonos Szamolja ki az aldbbi hatarértéket:

ilg% / fa;ydy)d:z;

2. Tekintsiik az 23 + y = 3y egyenletii gorbe elsé negyedbeli (z,y > 0) {vét. Hol van a
legmagasabban fekvé pontja?

3. Van-e olyan, Jordan szerint nem mérhet6é halmaz, amelynek belseje és lezartja is Jordan
szerint mérheto?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgyiijtemény.

J6 munkat!



